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Lfcnm'a del P. Prousncial de la Comp:ﬁ:’a
g 7 de Iefus en Portugal.

V LuisLobo, Prouincial da Co-
g panhiade lefuem Porrugal: por
particular comiffad , que pera 1ffo
tenho do muyto Reuerendo Pa-
dre Mucio Vitellefche, Prepofito Geral da
mefma Compan hia:dou licenga que (g 1m.
. prima o liurointituladc elementos Mathema-
ticos, pollo Padre Ygnacio Stafford d« mef-
ma C@mpanhra O qual foy viflo,examina-
do, & aprouado por peffoas doutas damef-
ma Companhia. Em teftemunho do qual,
deieftapor mim afsinada, & fellada como
fello de meu officics Em Lishoa a os z.s de
Mayo de 634.
Lwis Lok,

Licenciadela fanta y fuprema Inquifi-
ciondePortugals

V 7 :ﬂ'e ium intstulado, Elemcntm Mathe

shs ba gl

ny



da Companhiade refu, Lente de Mathematica em
eCollegiodes, Antio, Nio tem confa contra nofls
N JamaFé ¢ bonscoStumes: anteso Auto [isentifi-
/ camenretrata, ui&ﬁ da Geemetyia, gxej: termind
S Th o fextoelemente iJe niotamlé da stereomeiria
aovadecimo: difcorvends em tedos, ¢ em cada b
delles, peor Jsﬁm'f;u 2y pnpﬁfiﬂ', anmda exem
plos de figuras sathemaricas demon$tratinas do .1:‘
mas regras enfina.
Quz claudunt gyro grindia fenfa breui,
Parefleme que [¢ lbe dewe conceder licenga, pa-
raguepofa imprimir eSke feu compendio Mathes
matico 5 pergue ferd de viuwita vtdidade ¢ prom
weito, pell a muita falta gue ba nefte Reyno desta fa-
euldade, Lishoa em o Covuento de Nofia senhora ds -
Iefy, em 8. de tunbo de 634.

Fr. Francifco de Paiua Calificador,

E stes Elementos Mathematicos degewerd
Bt do Padre MeStre Yy nacio Stafferd, me parece
gue devem ferimpreflos, come dinsda a o frusto gue
fizeric na nebreza Luficana, o gue o Autor o5 off e
sece.Porgue aredufirao ao Stude de biia [cicia tie
cesta como & A athemaricay ¢ porgue no figwimen
#2della [ configui grandes proueisos.be Lem gue (¢
eflampenm .Em 5. Domin gos,Lixboa om 2.6.d¢ Junke
de 614

Fr.Ayres Correa Colificador do Cond

; felho Geral,

Vifta



V 1ltas asinformagdes , podefe imprimic
efte liuro dos Liementos atarhematicos: &
 depoisdeimpreflo tornari a efte confelho |

conferido com feu original, perafedarli= |
cenga peracorrer: & femiffo ndocorrera
Lixboaa7. de tunho de 61 4.
@ G.Pereira.  D.lododa Silua.  Francifco Barreios
"V panocl da Cunba.  Fr, 10de de vafconce flos.

Licencia del Ordinarso.

D Ou licenga para {e poder imprimir ef-
A7 teliura, que tem portitulo : Elementes
Mathematicos.compoflo pelloPadreY gnacio
- Stafford da Companhia de Iefu. Lixboa 30
de lunhode 63 4.
Jo4o Bexerralacome,Chantrede Lishod.

Licenciadel Rey.

X 7 1 efte Liure intitulads Eleméros Mathema
V' ticos, compefto pello Padve Tgnacio stafferd
Ingles da Companbia de lefus:cr nie € cnfa por
onde (¢ nao dewa de imprimizsant. s muita erudicao
€ doutrina, perd oscurisfos da Geemervia de G con
§la.cr fiiencias Mathematicas a que ferue, Pells q
felbe diwe conceder alictngague pede, Lixboa §.
derulbodc634. & '

O Cofmographo Mor Antoniode

Mariz Carncico,

L4



Q Ve fe poffaimprimirefleliuro intitus

Lado Elementes arathemmives, viftas as li=
cécasdo S. Officio, & ordinatios & ainfor

) m-¢aoq feouue peﬂoCdfhﬂrgfapho MbGr.

o T idepois de impteflo” tornatd delta mefa

era fe taxar, & (‘cm'tffonﬁﬂ correrd. Lﬂci

o017, de lulho 634 1L n ‘
Cabral. Salazar. Basreto.' Luis Barrets) ' -

Vlﬂaa conferencia pode¢orret efte liuro

de Elemétos Ma:hemancos Em Lisboa

1. de' Serembfo de 1634, 1

@ Pereira. Frunﬁ- Mr‘rffo m::oel da Cwuf"z.

: oMo

Taixdo efte liuro a oitenta reis em papef.,

Lisboa 23 de Setembro deﬁ;"q‘ 94 ' ok
Cabral, " Salazdr. Barvéte, " Twis Barretes

Pag.11.022.68EB. puiy. l.u.Judd;dadas. Peso.l. ” BD
kGyEDKG/ 1 16.FGy BHL: pasa botie DAl DRA. P
Ja10.corte; que corces Lz, A5G en H;.DEF P68l ”-
DE; DG, p. 71+ la 20. HCy kc 82, 1 o 11e 50, ACE,
.ABE ACE.L16. scHr; BCG) {ng 83.1 lr.cu.CG.
Lag. redtorsreas, lov; HOP 106 L'y didtefferon;dia-
teflaron.binocdiapfons diapaton. p s, L7« B3 D. p.
125,, Lo 18 £5 B po 1450006, H'Di BD. Porara bz, ang.
CE L 12 2CB; DCE. p. 365 1,150 EG; 1Gepr 173uke
1% I-Q;LO pe174.1. !4.uﬂ¢;r(&o. _ LF,
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'~ BEEEMENTOS
\ MATHEMATICOS, |
2% Por el Padit . ... N
YGNACIO STAFFORD
(. D¢ laCompaiiiade
IESVS.

LECTOR:

<~

3 1 deffeo coque affeCtadame-
~ teciio en breue compendio,
la fciencia mas illefire de lis
humanasyme ynaperfuadien-
ALl ‘doya quete {aludatlecd demd-
{iraciones geometricas , defcuidado de Jas

acoliubradas cortefias de los exordios: qui -
~ doaduerti,que el fofsiego de losefcrupulos
r conque'te preuengo,no paffariade mode~
\
|
|

e < W

ey

G = W,
S

rado diuvertimiento.

Doy nombre de M athematicos , no de
Geometricos,a los Eleméros d te prefento:
por hablarte & terminos mas proprios; pues
las demaspartes - de la Mathemarica depen
den dellosymas que la Geometria, que con-
fille enlos feis primeros:y on-mmnos?uc
olY €s



loscomprehendan atodos; potque el vhi,

decimo contigne lo mas forgofo de la Ste-
feometria.
_Y.porque las prolixas repeticiones,queen
=75 mas Autores inculcan {us demonftra-
ciones; delmayan al Principiante. y enfa-
dan al Perito: trabajo por refumirlas en
palabras pocas , y proprias; que declaran
mejor {uintento alos buenos [ngenios, y
affeguran mas fu memoria.
guidgwid precipies, efto brenis: ve cito dicla
Percipiic anime dociles, reneiit, filleles Hor.
Luego labrevedad que aff:ty, esel re-
conocimiento qus dsuo a la excelencia,q

‘.

venero,enlos lucidifsimos Tngenios, de -

LA ILLVSTRISSIMA N O-
BLEZA LVSITAN A; 2 cuyo nd-
breconfagroel prefente trabajo, originas
dodel poderofe impsriode {us ruegos. Y
es la Apologia G me abfuelue-de la falrade
Dedicatoray de que por ventura tu ima-
inacionme calumnia, fi acafo no confi-
ﬁeras, que (us muchasy auentajadas perfe-
ciones, fon fuperioresa los mas efledidos
Pancgyricosty quela folainferipfion,2sla

Dedicatoria mas graue, y gznerefa
Sidifficultares algnna de mis demoftra-
ciones, no culpes fu poeo numero de pali-
bras; fino tu prieffa importana en teadeli~
tarfinlaiuzdelas precedentes: por igno-
1,

I
B ra—



: -
~far, queli fciencia que trato, escoma ca-
dena de oro,de propoficiones eslabonadas.
Eslo mas preciofo, ¢l esmalte dela Philo- |
fophia; y libra fuefimacion en el artifigio |
y quilates,no en la cantidad. Es (dize Prai=" S

ton.l. 7.dzrep. el Recreo,el BuenReniro,
v f' en que los grandes Ingenios alnian el haf-
"Y' tiode las otras fciencias; y mas [ardin re-
galado, que Monte inculto.

Y porque esfumamente neceffaria, por
las vulidades g encierra 5 y por lo mucho q
importa las fciencias perfpeQiuas, la Op-
tica, la Caroprrica,la Dioptrica, 1a Ichno-
graphia,la Sciagraphia; las Archite€toni-
cas. las Militares, las Geodefias, 1a Arith-
meticd,la Mufica, la Aftronomia, 1a Afiro-
logiy, la Geographia, la Hydrographia, la
Hydraulica, la Gnomica, fa Statica,y las
demas fciencias Mathemaricas,que nodan
paflo acertado fin fu direcion: y porlo que
conduce a 1a Phifica , a laMedicina, ala
Theologia;yan a la Rhetorica, y lurifpe-
ricia: es bien que ande en manos dezodos,
en forma tracable.

Sieftraiiares el methodode las propuef~
tas, te acuerdo, que con tal arre aplica fus
aflumpros a figuras particulares, (con
mucho defcango ) quelas dexa en termia
nosgenerales,

Algunas vezes juntodos y mas propofis
glopes



ciones enla mifma figura, porla dependeés
cia de {us prueuas. Pero las permizo.la re«
cimda diftinaon de numeros. paraque las

/ reconozcasenlos librosde diffierentes ma-
fwias, que fe aprouechan dellas, Esefte

atajo mas defcangado que breues y deque
viomas en el quinto Elemento: porque
muchosde {us Theoremas no necefsiran
de mas pruena,quecl cotejoconlos ante-
cedentes. Y porque losde que otros depen-
den, difta muy poco de los primeros prin«
cipios,te defuio de los intricados labyt in-
thos, en que algunos Aunthores losembaa
ragan; porfiado enillultrar a la mifma luz.

No he querido defterrar las citaciones 2

los margenes, perfuadido deque no eres
Eftrabon:fin que finieftro, mal podris con
el vnojoatenderal congexto, y con otro
efpiar el margen.

Sus notas {on las ordinarias. cenffr:quie-
re dezic ,por la confirucion. hyp: por la hy-
potefli, o fuppoficion. d. 3. 1, por Ia defi-
nicion tercera del primer clemento.pr.4 6.
por la quarta propoficion del fexto, &c.

earema, € la propoficion fpeculaciua, g
{:rnponey demonlira alguna yerdad. Pro=
Lcma, la prattica, que enleiia la execucio
4: alguna operacid, y demoltra {u acierto,

Vol

J

Y



i 3 5 Fol. %
ELEMENTO PRIMERO "
& Efinicien 1, Punto , eslo gue m’-r}rﬁ” <=
oW partes. a.Linga,que tiené lon gitud [o-
K Lamente. 3. Los terminos de ldlinés,
Jon puntesi 4. Lineareta, eslaquefe
extiende derechamente entre s terminos.

5. Superficic,es lo gue tiene longitud ylatie
tud folamente,6. Los terminos dela fuperficie,
fonlineas. 7. Superficie plana,es /a que [¢ ex=
siende derechamente entre fius terminos,0, con gue
binearcéla fe ajusla,

- 8. Anguloplano, es lainclinacion de dosli-
weas, AE, CE, que concurren enel mifmo Pk-
7o, enE; fin componer vnalines o
continnada.0yes el plano coteni- D.

do de des lineas, que concurren A ] i - B
fin componer vnalinea cotinua- E -
da. 9. Angunloreélilingo, es ¢l contenido de dos
Jineasreélas, 10, Anguloretilingo recto, er
el contenide de des yellas, 4B ,CF sJHE conm
[ifién derechamente ls vnafobre laotra 9 hazen
dos angulos deinceps,CEA,CEB ignales.Tlas tales
dineas [e dicen perpédiculares. lavna 4 la otrg,
11, Angulo obtufo , £+ AE D, el s mayor
queretlo: y acute, DE B, ¢l que es menor gue rels,

12, Figura, eslo que fe comprehende de unoy,

A mis




\
|

ST SN2 A, EDEC, &C.que

12T Liémento primero: ’

m s teyminosy d extremes. 13- Circulo,es )(7
Luraplanscomprehendida de folavnalines, 4 D
B, guefellama peripheriazala qual todas las

fetirande vn [ punte, E, fon
agaales: yelral punto B, fe di-
se cétro del cirenlo. 14. Dia-
metro del circule,es qualguier
retta, A B, que paflands por el B
centroy B, vemaurk [us extremos enla ’ﬂ'f'bﬂ';‘,;
circamferencia, 15, Semicirculo, ‘es ACE,
figuracoprebendidadeldiametroy [emiperi phea
riadel cirenls: y fegmento del circulo, e gue
fe :mpr:hm.i-_r de qualguier vefla,D C, y parté
dela pzr:'pbgrm,a K Cow

16. Figurastectilineas, fon las compreben.
didasdelineasreflas:Trilateras. las de tres;las
Jt'__ dualro, %adrilatms: las J.rm,je dicen
Multilateras 17, Tridgulo yfo- E
pluro;o Equlatero, esel jiene B
todoslostres Lados izuales;Wofce= &
Jes,el gue dos: y (caleno, e los A c
tsenetodos tres defiguales.18.Trid
gulo Orthogonto, o reétangulo,es , 4 B,
elquetiene vn angsle, A, refiz: Ambligonto,
CED , el que tiene vn angwllpE D C, obtsfor
Oxigonio, £ D g, el § [ostiene todes tres enter,

19,14 _ﬁgms quadrilaters, A 2C D; gue ties

ne



prgules retles; Rhombo-

1)

Elemevite primeyd - 3
odos.[us Lados iguales.y los
agulos redlos,[i lloma, per anto A i} ¥

nomafia; Quadrado.Tlagas =y |
drilatera, D EF C,q tiene todes Cped
Jos Lades iguales, pero no Los an- i o

2. quudrfimu, CHI k‘fyg es 'reﬂlu‘gi:'
La, pero mo equilatera, felama ¢, 1
por antonomufia Rectangu-  fp M
lo:y Rhomboides, k L 217, N
L que pi g5 rellagula,niequi- .
lateray pero tiene iguales los

I
angulos 3 lados oppue §tos. Las dem asquadrilarea

- ras,qual es, k LN, J¢ laman Trapezios. ar,

Lineas patalelas, ' CH k135, LM, ki,

&, lasque tivadas en el mifmo plano,mo comcnrs

ven par mar gue [¢ ¢fiienden.

212, Paralelogramo.es, £ E, 2
figura quadrilasera gue tiene [us A - g
lades oppueflos paralel s, 23.En I D
el paralelogramo, AE, los dos, B
GD, IF,[edicen exiftir acerca i
J\'i' diametro BC: los yeliques Ju,IG,}"D’fﬁ
;m'!ﬂ'meum. ' s

‘o AXIOM A4S«

'ﬁ'-’}{?oma t. Lascantidides que fon iguas
L Mgsaotra, foniguales ¢ntrefi, 2, £ans
- Al sida




o 4 Elemento primero, \J |
tidadesiguales, §da iguales;fi fe les quitan
oanaden,otras iguales, 3. Canndades des
figuales, quedan defiguales,fifeles quitan,

o e snade,otras izuales.4. Los duplos, 1as mi=
tzdes,de la mifma, fon iguales. 5. Las cane
tidades que fe ajuftan, fon iguales. 6. Dos
lineas reétas que f€ corzan, notienen par-
te comun. 7.Todoslos angulos retos, (6
iguales. 8. os lineas' retas, no pueden
comprehender figura. 9. Eltodoes mayor
que qualquier fu parte; y igual atodas ellas
juntas. 1 s¥ ingay. sxo1)

“PROPOSICTONES.
. | Propoficion 1. Probléma 1.

Co,,,‘, fedefirinevntrife |

e 0 ® 1 S
gulo equilatere, fobre. " s
vni Linea vefla terminada :E Al in c
dada suABa <5 ! _‘._ o 1t "g. # ..'.
~ Defcrinafe el circule - A e Gt
DBE,de A centro, y fe- §

midiamettd AB; y deB centrd, y femidias

metro BA, el circulo D AC,q corteDBE,é

D:del qual piito, fife tie3 2 re(tasDA,DB,

el rianguloA D B | {aledefetipro {obre la

da d..a'. AB: Y & equilatera, porque DA,DB

foniguiles (G AB, d, joyentrefi, wx. ti .
: ' Ay Gt




. aotradads, AB.

S« Elemento primero; 5

Propoficion 2. Problema 2.

C omo [¢ tiva de vn punéto
2 duio) ¢ , vna rectaigual //
D

i

e

triigulo equilatero CDA.  ©
pr. fde A centro,y femidia ot
metro A B, el circulo B F3 o
* yel circulo EF, de D centro, y femidia=
mezro DF,quees DA cotinuada hafta F,
_ piatode la periferia BF .porque continu«
ada D C hafta la periferia EF, CE fera la
reta que ¢ pretéde: pues DE es igual con
DF 4. 13,CE,con # F,ax.2.pero AF iguala
AB, d. 13. Juego CE, ignala AB.ax.1.

Propoficion 3. Problema 3.
Com fe cortade vna reéla

dadamayor, AB,vn [eg+ BC/
mento igual & otrarvefla dada \!>_A—\\‘!
mensr, E. 1._'] \ /

Apliquefe al pitoAJa |5 .
re&ta AD, igualaE. pr.2.y elarculo CD,
deferiptode A cétro, y femidiametro A D,
corwaride AB, AC fegmentoiigual ¢c6 AD
4,13,y con E fuigual.ax,1, :

: Az Pro-

&
Defcriuafe fobre CA el \B\gxf’l&\)j

A,

—

>

7

..*4‘;

.
E



é Elemento privitrs; + . \"(1
) | Propof. 4. Theer. 1.

e

=
S\ 1 dos tridgulos, 43C,

DEF, tienen dos la= E
dosiguales ados, A B, B ‘
€,con FE,ED; clvmoal ’ .

vno, A BytonF Eyyelo-
tre, al otro, B C, con E D;
3 iguales los angules, B, £, comprebendidss de Ins
“lades t'_‘gudu. basbafes, A C.DF;fon iguales; y
los religuos gngulss que los lados iguales fubtena
deny A conF, CanDyy cluntriangulo, £43C;
igual al otro, DEF. it |
Pord fi imaginamos el efiangulo ABC,
tendido fobre ‘D E F§ los lados iguales
A B . FB,feajuflaran: y losangulosicua«
les, B, E. Luego B C, caird fobre ED, fu 1-
gual; y feajuftaran: y elextremo A, caird
enF; C, en D. Luegola bafis A C, fe a-
juRtari c6 DF,y leforaigualselangulo A,
¢6F; C, 6 D;yel vntriagulo, concl otro.

Propof. 5« Theor. 2.

os angulos, ABC, ACB encimadelabal
fis,pC.del rr?igxl‘ofﬁﬁdt’:,‘,f BC. [onigud
bes:y cSlendides o Ladosy ABy & Cles anguler

cey

[



|
|

\@¥

“-

ope  Elemmto primere. 7
$CE,CBD,debaxode la o> Eon
bafis, BC, [eran iguales.
PorquefiAB,AC,
feeftienden igualmere;
de fus extremos, D,
E,fetird lasreftas,DC, 1 gt ™
E B; en los’ triangu- D& N
los, ABE,A C D,losdos lados, AB, AE,
feran igualesalos dos, A C, A D;acerca
del mifmo comii angulo, A:el vnocHelv-
no,AB c6 AC,ky: yelotroalotro, A D ¢6
A E, ax, 2. Luego lasbafes, D C, EB, ferd
iguales;y los angulos, D, E; ABE,AC D,
7 4.Y pues DC,esigual ¢a E B; D B, con
E C; y iguales los angulos coprehendidos;
D, E: los angulos, 8 CE, CB D, debaxo
de la hafis,ferd iguales:y losangulos,BCD,
CB E,pr. 4. Luego fieftos fe quitan delos
jcuales,A B E,A C D; lesreliquos, A B C,
A CB, encima dela bafis , feraniguales.
Corr.Laegoteds triangulo equilatero, es equi

angulo,
Propof. 6. Theor. 3.

S P dosangulos, A, B C A devntridgule, ABC,
fen iguales:los lados,B A,B C\] bos fubtede, fon
iguales.
Porque fiel vno,BA,¢s mayor que elo-
tro




8 Elementd r;rign'm. \-/(

-

troB C,por BD; DA
esigual co B C:y pues
Y A C,escomuri.enlos
= “‘*.—?ﬁlgﬂlos, ABC, A :
DC;ylosangulos, A,
B C A, comprehendi ‘ ‘
dosde losladosiguales,DA,AC;BC,CA’
foniguales, hyp; el eriangulo, A B C; ferd
igwal a fu parte,A D C. 7r. 4.
i Corr. Luege todo triagulo equiangulo,es equi
v lLatere, ; ; L

Propof. 7. Theor. 4¢

S 1 de los dos extremes, A,
B, de vna rcﬂl,— A B, ﬁ B
titan otzas das, A C,BC,que .
[Wntan enun pante,Cimo [¢
puedentirar otras dos para lé .
mifm¢ bande,de C; yde lor.
mifmos termines, A, B ,que
fdliends iguales confur contermines, (¢ junten ew
punts diftintte, de C, 10603 :
Porque, i A D, B D, tiradasde los ter~
minos, A,B,parala bandade C. jutandofe
en D, puntodiftin&o de C;fuere iguales co
jus conterminos, A I, con A C; B D,con
/B C:tiradz la comunbafis CD; el ;ngulo




. . piediek
e Elemento primero, g
ADC, feriaigual con ACD; B C D, igual ?f)-
conBDC, pr. 5. pera BDC, esmayor que
fu parte ADC; el qual por fer ignalaprd,
ACD,es mayor que BCD, parte deAC .

~_» LuegoBDC,es mayorque BCD.

A

a

Propof. 8. Theor. 5.

™ 7 dos frl'dﬂglfn 3 ABC,

DEF ,tienen dos lados i-

Zualesadosy A B,BC, con
DE,EF; tlvnocon ¢l vne, ¢ )

WA B, con DE; 3 tlotrocon
tlotre, 2C, con EF 3y igua=

e .
4

leslasbafes AC,DF: los an- ; R
Lulos B, Bycomprehendidos de los ladosiguale: , fon
iguales.

Porque, fi eltriangulo ABC, fe imagi-
na aplicado al triangulo DEF, comoem la
figura; fus bafes . AC,DF,por.fer iguales,
coincidird en DF. 'Lnego rebuelto fobre el
por ferlos conterminos DB, DE; FB, FE
;:guales, hyp; el angulo B , fe ajuflara con
EopreTe Y

Péorl'. Luego losrelignos angulos, oppueftosa
lades iguales, foniguales: A, con D; C,conEFD;,
2 chontrianguleigual cone! otro, pr.q - |
v AL 171 R0g:



X0 Elemento primerol

> ‘ Propof. 9. Probl, 4.
omo [e parte vn aguloreélili
neodado, EBF, por el medss.

Tomenfeen fﬂ:lados. dos
fegmentosigunales; BA,BC,
pr-3.y fobre AC tirada, def-
criuafe elifofceles, o equila- y
ter0,ADC, pr. 1.y la reéta, BD,tirada, pate
tird elangulo EBF, en dos partes ipuales,
Porque,porfer BA,igual con BC; BD ¢n=
mun; y las bafes, AD, CD, 1guales ycoritrg
elangulo ABD, esigual con CBD. pr.8.

Propof. 10,y 11, Probl. 5.y 6.

10, ome [¢ parte vna
C refladada, 4 C,

por el medi.
11. Como [¢ levantavna per
endicular,fobreon punélo dd=
'50, D, Jean&l LJ‘, AC,
10. Defcrinafe fobre la rettadads, AC,
vn triangulo equilatero, ABC, pr. 1,y la
reéta, BD, § corrare el angulo ABC, por
el medio. pr. 9. hati lo mifmo c6 AC.Pues
porfer BA,iguilcon BC; BD, comun; 'y

los




A
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' - Elemento primero, I
Ios angitlos ABD, CBD, iguales, tonfir:ls
bafes, AD, CD,lo feran. pr. 4. |

L

o
4

t1. Tomenfe del punto D,en AQx et

fegmentosiguales, DA, DC, pr- 1.y 137-
mefe fobre AC, elequilatero, ABC , pr. 1+
Pees por fer AD, igual con CD; AB, con
CB, conftr; y DB tirada, comun: los angu-
Ics BDA, BDC, feran iguales, y rectos,
eorr, pr-8 y BD perpendicular, Def. 10.

Propoi. 12. Probl. 7.

Omo [etira vna perpens feml

C drcwlar aotrarefla zh, / N
AC, devn punto dado,B, fue- [ \
ra della. i AR

Defcriuafe fobre B cen & i
tro, vn tirculo,que corte :
AC, en [, F. Partafc EF por el medio,en
D, pr. 10, y BD tirzda, fera la perpendicu=
lar delprobiema. Pues por fer los lados,
ED,CD,iguales,con. BD comiiy yguales las
bafes tiradas, EB, CB, 4.13. 165 angulos
BDE, BDF, feran igualesy teltos, preS-Y
BD,la perpendicalar. 4. 1o, :

Prop.13.y 14. Theor.6.y 7. |

BLT HMIECE S, U] el Re MERER
1

C
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12 Elemento primero; -2
A8, haze conellsdos angulosvetlos, o dos igHde
:'-fJ ¥ 4 dﬂ’f rfﬂ“.

¢ Stdosrelas,E A EB tira~ '

At
=¥ 'ﬁ:‘;.fm bandas diuerfas, devn D
pento, E. d: otraveéla , CE: ba A i ‘

zimcon tlla dos angulos deneeps, EF
CE A, CEB, iguales & dos reclos; compon:nvna
veél a conrinuada, AEB.

13. Porquefilaconfillente ,como CE,
es perpendicular ala otra, AB; los angulos
CE A, CEB, que con ella haze,fon rectos,
4, 10.Y fi noes perpendicular, qual DE;
hize con AB, los dosangulos, DEA,DFB;
que igualan a lostres CEA, CED, DEB, q
{3iguales alos reétos, CEA, CEB, por fer
fus partes todas, ax. 9. '

14. Yfiendo losangulos, CEA, CE B,
iguales a dosrettos; fi EA, EB, no compo-
nen vnareéta conunuada, AEB: demos q
EA,con otra mas alea, E D,copongavnare-
¢ta, A E D: pusslos angulos, CEA, CED,
paree de los angulos CE A, CE B, que fon
1gualesados rectos, byp,les igualaran, pr.1 g
YGEA, compone conE F,linea m:sba-

* xa,vnarecta AEF; losangulos, CEA, CEF,
feran igualesados reltos, pr. 135 ya fu par-
te, losangulos, CEA,C E B, quzigualan a
dosceitas, £yp. . x

' Pro-
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e g
Propolf. 15. Theor. 8. ’
“ ¥ )
R

S I dos reflas 3 AC, BD,fc cortan;, N ;
hazeniguales, los angulos op- %
AV puestos enel vertice,E: AED, igual
" ¢enBEC 3 AE B, con DEC., g
Porque, AED, hace conDEC, dos angu
los iguales adosrectos;y lo mifmo hace B
EC,conDEC,pr.1 3.LuegoAED ¢; igual (o
BEC., x. 2. De lamifma fuerte fe prucua
fer AEB, iguil con DEC.
Coftr. Laego Les quatro angulos enel verticeE,

> tedosbos que (¢ les aiiadseren, fon ignales agua-
trovelos. -

Propof. 16. Theor. 9.

Qdem'cr angulo externe,
HAZB,14C, devnrri- g “\a/"
angulo, A BC; es mayor gu: - .’;:-"'»-.,,!._ . _‘I?.--*"?
gualquicr fuinterno oppuesto; A :
A3C;0,4CB, ~ = P
Eftiendanfe las rectas cGrinuadas, y igua
les,CE, EG;BD, DF; porJos puntos, E,D,
medios de los lados, AB,AC ,ér 10.y lare.
F

&a, GF- En'los triangulos, GF A, CEB, ef
lado EA; ferdigualcon E B EG, con EC,

fmffr!



14 Elemento primero] -
conftr. Y los angulos, AEG, BEC, comﬁ.&f
nédidos delos lados iguales, ferd igualespr, |
s.Lucgo el agulo GAE, paree del externo
~.J?'B,fcr; igual alinterno oppuello, EBC,
pr4. Y dela mifma foerce fe prueua ferel
interno oppuefto, ACB,igual ¢6 FAD, par- ‘
te del externo, [AC. Pero I A C, esigual
con HAB, pr.11, Luego es rambren mayor,
que ABC: y HADB, mayorque ACB,
Corr. Luego 1. gualguier externe, 14Cyes ignal
alos internos cppueStos entrambosjuntos.Porg conf
taya que f[uparte FAC, s igual con ACB:y Larelin
qus parts, AF ,igwala al anguls, GAE,DUI §.qut
esignal o ABC.T lomifma de la mifna [uerte 2
pruenadel externo, HAB; y porqu esigual G1AC,
pr.1 s.2.lestres an xll[u intérnos de fudf Riertride
gule, ARC, fonignales 4 dos reilasiPhts igualan 4
lostres, 1 AF,FAC,CAB que [on igwales a dos ree

H'J,Pr.lj' \ )

’
.

Propof. 17. Tleor. 10

lerfm'ffl JN lxgu!n ;m‘en:u 3 £ '
lwde untriengule, 4 BC, fon nie ¢
nores que dosreélos, D !
B

Porqu:el anguloexterno
DBA, conelinterno ABC, iguala 2 dosres
Eos; pr.13.Pero DBA,es mayor que C, pre
: % 16.Lugs



ol Elementoprimero 15
¥6. Tuego los dosinternos, C, ABC, fon
menores que dos rectos. del mifmo modo,
lomifmo conftadelos reliquos: de Cycon,
 BAC;ydeABC,conBAC, <2
Corr. Luege 1. en vntriangulo, no putde auer
N mas gue vnangule rétlo, 0 obtnfo. 2. Losdes an-
o gulosen labafis del Ifofetles , ylostres d:lequil s
tero, on dcatose 3. Devn panto fuera de vnd vé:
Ea, fe puedetirar para clls vnafola perpedicular,

Propof. 18. y 19, Theor, 11.y x2.
’_8..IEL'mJ)¢rt’4Jo’J{3, devn ;e

l‘rflngﬁh,AJC; ﬁthm- = | R ,
demayor angulo,j elimenor, BCe
1009. T d mayerangulo, ICA3 37 _

ﬁxf!sm amqoridﬂ que tlm=
Wi, A L d 4
18. Porquefi enellado mayor; AB, (&
toma DB, 1gual coBC; tiradalabafis,DC:
el anguloBDC, ferd igual con BED, pr. 5.
Peroes mayorque A, pr. 16, Luego BCA,
mayor que fu parte BCD,es mayor que A}
19. Y fiendo elangulo BCA , mayorq
A, fi el lado AB, al qual fe oppone, no es
mayor que BC,al qual A fe oppone;es me=
nor , 0 igual: i menor, BCA feri menor g
A, pr.18.4 igual,los mifmos anguloslo fes.
fan



]
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a6 Elemento primero) - i
ran, poi la prepeficion 5. 6 oY
Corr. Luegs «, todos los angulos del fealeno (s ‘

defiguales, v entrelas eas que fe tivan d:vn pi-
an r-éta.Laperpendicular, [eoila mas brewo

* Propof. 20. Tﬁeor.z 3 ‘

Q Valefquitr dos lados “de wn .
trian 1Gilo,ABC, fon mayores N L
que el tereero, : RS c
Porque cotinuado CB, hafs .

taque BD jguale a AB;y tiradala bafis AD;
elangulo BD Aferd igual conBAD prl s y
menorque CAD, quees.mayorgue BAD,
{u pdrte. Luego DC, ferd mayor que AC,
pr.19. Pero esigual alosdos, AB, BC; por
fer UB igual con AB,conflyy BC comum
Luego AB, BC, juntos, fon mayores que
AC; élrercero. <hiilsns fioup o

- ?h0po£ :.rTh:or 14a

g ar Jc: lad>s, AD, CD quelenantudos dedos ex

 tremes d2vn lade, ACsde v

; frigngnle, AbCy [e jintan'dentrs - | g A
ded en D3 fon menores ghe los re- ' m >
lignasdados, 48, CBydelmifmotrii A e

Sulos ABL, Perovomprebenden ape -
2 5 Lule



|
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1};.,5, mayorque. B, el angulogue los velignes (7
Jados, AB, CB ,comprebenden. :f
Si A D,{eeftiende hafta E; AB, BE, far3s }
mayores § A E, pr.20. Luego A B, BC, e
ran mayores queAE ,EC Pero AE,EC, fon
‘hayoresque AD. DC: puesEC, ED, fon
mayores que DC,pr.26.Luego AB, BC.fon
mayoresq AD,DC. Peroel angulo D, es
mayor que DEC; yefte mayor que B, pr,
16.

- Propof. 22, Problem. 8,
) C omo [¢ formavntri A——Bee .
S angulo deladossgna ) ST
les arresveflasdada, A8 :' + 7L :D-".T-" Fa \“."
C:ono duna, otvo aotra, Shw -E"‘"‘.EG
Jotro dotra. ; ' ""‘i’\'q_hm.h_."
El problema {uppo=

ne, que dos qualefquier de fas reétasdadas,
exceden ala tercera,pr.z0, Toméfeen DG;
DH,igualcon A; HF, conB: FG, con C;
pr- 3. Defcribafe de H centté, y FID fe-
midismetrosel circulo, DEI: de F céntro,
FG femidiametro, el circulo GEI, Pue;g,l
lado EH,tirado de E,piito de 1a interfecio,
al centro H, ferd igual con HD, o'con Aj
EF, igual con FG,o0 con G, d. 13:yHF,
igual con B conftr.y el n; angulo HEF,qrd



[ i8 _ Elemento primera;
¢l problema pide.  « *. . P

\
' Propaf, 23. Probl. o!
P i m
e ‘ICOmo [e forma envn pis-

todado | B, devnareils
dads, AB v angule refli-
lince, igﬂd aotrodads E.
Tirefe lare&a DF, q
corte los ladosdel angu- 2
16 reltilineo dado:y formefs el triangulo
ABC equilatero con DEF,Pr.; 2.yelangu-
lo B, feraigual con E, pr, 8, '

Propof2 4. y 25. Theor. 15. & 16.
; I dos tryangn -
4 S les, « BKC',
DEF, tiencn dos [ades
;gudcr co dos A5,8C;
¢on DE,EF; el vno con
elune, AB, conDE, y Y
elatrg con el otro, 2C.con EF; y elun triangnle,
DEF, tiene el angulo, E, comprehendidode fus la=
des iguales, mayor queel angulo, ABC, comprea
bendzdo delos lados iguales del otve, ABC: viene L
bafis, DF, mayerque, 4C, L bafis del otvo.
25 T fitiznela bafisi OF, mayor gue, g

)3 v o A s ek :




. Blenentoprimieros e
E‘:é] otre; el anguls, E, comprehendido de fus Y &
ke (

, s ignales, es mayor el angule, ABC, copre [*

bédido de los lados ignales del otrotvidgulo, A3C,

a4 Porque fi fe forma el angulo ABG5™

jgual con E, pr.23. ¥ BG, igual con EF;
: ‘a bafis AG, ferd ipual con DF ,pr.4.Pero
es mayor que AC. porque tiradala bafis
CG; por fer BG, igual con BC, conStryel any
gulo BCG, fetdigual con BGC,pr. 5. Pero
ACG, es mayor que BCG,fu parte. Luego
es mayor que BGC, yque AGC, fu parte.
Luego AG, o0, DF fuigual, es mayor que
- AC;pr.a9.

) . 2+.Y fi D F,es mayor que A C;el an-
fulo-E, es mayor que AB C. pues file es
gual,DF es igual con AC, pr. 4. y fi mas

nor, AC es mayor que DF, pr. 340

- Propof. 26. Theor.17.
Q 1des trizgwles,ABC,

i Ly
' \? BED, ticnen dos an* FC Rt
x gulos ignales con' dos® "'1 L
| Ay aBCreonBsdyelv- 2/ AR |

. B

mocon el vno: A, con By :
. gelotro comelitro: ABC, conE 3 iguales les Lades
| adjacentes, AB,B E: ¢ [endss lades que ﬁuiﬂulﬂ"
| los angulesiguales: AC, con BD: 0,BC,con ED:Le8
' 2eliguos an gulosy ACB, D, on igugiu; gy bosreliy
. 22

-

{

!

A



20 .- Elemento primero. ~
. o gusladocs elono alwme, |\ C“ A D
N y elotro al otre. e SuE e
é Porq fiel anguloA, A -
N 1002l c0Bs ABC, /1 \p /- B
co E; yel adjacente "~ . G B
AB,con BE:AC es \
igual con B D. Pues §§ e mayor, y AF
fufegmento tomado; jgual; 12 bafis F B
es igual con DE, y el angulo ABF,parte
de-ABC,igual con E; pr. 3. contra I Ljp.
y fies menor,hechala mifma confirucion
en-BD, fehallara el mifmo impofsible,
Pero, i ACesigualcs BD;CBesigualcg
DE, ycl anguloA CB;igual con D,pri g, (-
Y el angulo A, esigual con B; CBA,con
Esyellado AC,;con BD: AB, es igual ¢5
BE. Puas fies mayor; yfu fegmento AG
igual con BE; elangulo AGC, es igual cg
E pr 4 y mayor: pués es ma orque ABC
P f;g, fu1gual hyp. yfi mer’:on hc‘ch'a;k;
miftoa conftrucion en BE, fe halla el mif-
mqinconuenicte.Luego AB, esigual con
BE; y CB ¢56 DE;yelangulo ACB, igual
conD.pr. 4. - ¥
Propof.27.y 28. Theor. 18.¥ 19+

27, -Sﬁ?vna recla. EF, cortands otyas dos, 13,
" el O CDyhaxe «clas.angpios alrcrnos c;:c-',
o " be
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2 G H, iguales: lds tales -
"‘-ﬂ“: AB, CD, 'ﬁﬂ.}?“' G B ?
f’d&“r. " ol R{:. .'::,i ;.".'
r-cS.TfmFim ;ﬁb‘;’f C H\ D..
Bengulo externo, E6 €4 F

agual ton, CHG,elinterneyopucsto porla mifma
dbanda: e dos int€nos pov L mifma banday, AGH,
CHG, iguales & dos'rittes,’

« 11 29.Porque fiendo los alternos, CH G,
BGH; iguales;fi ABno esparalela c6CD,
continuadas concurriran por vnade. lag
bandas, digamos'en 1,y GUHferi tran gu-

. Josyelangulo CH'G, mayor que B G H.

r.16.

28. YGEG A, 1gual con BGH, pr. 15.
esigual con C H Gi los alternos, CH G,
BGH,foniguales; y AB, C D, paralelas,
P 22.y iCHG, con A GH,ignalaa dos
rectos, esigual afu externo A G E, el qual
con AGH iguzla ados rectos pr. 13,y AB,
CD,paralelas. * - :

w8 Pr(;f:aﬁg,g'._. Theor.20.77

Sl. unarella, EF, tortd otvas dos paralelus, A B,
I CD; haze conellas an gulos alternog ignales;
losexternosy sntevnas de la mifina banda | igud-
bess ylos internes de lamifina banda,igwaleéy a dos
"f_}n'.-f . Hias 4 B; R Por-



& 23 Elemento P'}m / oy
Porque Josquatrointers - . .
nos, que EF hazecon AB, . , -
w® D), {6 iguales a quatro re-
&tos.pr. 13- Luegofilosin-
ternos, AGH,CHG, fon
mayores, 0 Menores que. (0% Ph
dosrettos; AR, CD,diftan mas por la vna
banda ,que por la otra; y.no fon para lelas,
Y fi fon iguales a dos redios, el externo
EGA, que haze con AGH dosretos pr.13,
esigual ¢5 elinterno, oppuelto por la mif-
mabanda, CHG:y BGH, que es igual 3

EGA, pr.u§ycsigual con fu alerno,CHG,

. - Propoficion 304 Theor. 21 -

4% £ He :

Ldosrefias, ABEF fom .0 Gy
paraiches & otrs técrevay i

CDiforiparaleles emtrefi, - [ ¢!

 Porquefi AB¢spatas 7 . -
lelz con CD; el angulo X I, ® .3
externo I,esigalaline 4
terno oppueftode,prizgs - 5%
y fi EF, es paralelacon CD: el externo Kk
es igual al interno oppuefta L . p7. 20.Pero
fi el angulo], es igual con k: k, con Ly
Tesignalcon L, éx. 1.y AB esparalelacs
BE gonlhs chvedanliaibl s sneroin e S
gt RFP- N
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Propof. 31. Probl. 10 g

C Oms fetiva dewn puntedas

A do,Evnareils paralelacon
prtradada, CD. e

Tirefs vna re&a EF, de

qualquier {uerte,dzl punto dado E, g cor-
te yhagaangulo con lareitadads, CO. y
fortefec vnangulo, AET,igual con elal-
terno, DFE pr. 2. pues AEB, fera la pa-
ralela que fe pide, pr, 27. He L

A F

D

~ Propof. 32. Theor.220

Ef dngule externo, BEC, de B -
7#413]0:'" rrflngula,.,{sst et 1’» :
t'{gm_#a bos dos internas "PP“"ﬁ”'a x i,_‘;.
A By log tres internos, A, B, 5
AEB, igualan a dosyellos. '_
' Porque tirad2 DE, paralelacon ABs ct
externo, DEC, ford igual al interno Aty
DEB, al alterno B, pr. 29 Luegn el exter-
16,BEC, iguala alosdos internos oppue {-
tos, A, B. Pero Instres angulos,BEA, PED,
DEC; iaualan adas reftos, pr. 1 5. Luego,-
fues DEC, estguwal con A; DEB, conliy
AEB escomun:los tret intérnos del tnan-
gulo AEB, igualan ados redtos. -

~01" Ba Corr.
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& Cort.Tusge v.los dos dgulosen L bafis del Fofees
s reélanguloyfan fmiveilos. 3.Los tres angulos de
walguier rriﬁgafo,;gyaféc Los de otre. gnddodos,
wisdclono siignales a los dos del otro, los relsquo.
bo56.3.guidds dos agules devntriigule. Jitos igud
lidlterceroyeste es relo,q. Qualguier angulo demri \ .
aguloequilatero, s vnatbrecrd paree de dos rpélos..,
§. Los quatro angulos degualguies quadrilaters , i-.
gualan & guarre reflos: !n;:ﬁo diametre lerepaite.
endostriangulos 6. Los gngwlos fnternos de quale,
quser figura reélslinea, igualan atantasvee:s dos.
vellos, quantos [on [us angulos, o ladosy menos dos.
Porque ¢ puede repartir en tantos friangulos, quan
Pos [on [us Lddos, 0 angules, menos des. . Los angw
Los internos. y externos,de gualguser reélilino, jun<
tos igwalan ados veres tantos vetlos, quantos[on.
Jus Lados. Perque tiene tantos angulss internos , y.
tantos externos, quantos ladog tiere,y cada externe
€on [ interno deince ps, iguala a dosrelos. 8. Los
angulos externes de guelquier reél ilinto, igualan 4
guasroreTos. Porque los internosignalan & desveces
tantos reclos, quantes [on fus lados, menos dos s ylos
Qn_rtrm}gr-{xrtmc;‘,_g_{lcg‘,ul;g;:rqu_ﬂ: rettos, gudns
ves fon fus Jador. 9..55 de vn angnlo. de', triangulo
equlazers.[¢ tiraynarella perpedioular al lads op=
puetto: e reparte en dos fealenagsde los guales cads,
wno ties b7y angula reéto. pfra., gue- igusls 4 dos
percios deuniely: yeliartoroumtersios -~ L.
10 N R .
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Propof.33.y 33 Theor,23. ¥ 24. -

o

33.] “Asreltas, AD; BC; que  p B
junty dos paralelss igua .-
hn, AB, DC, [oniguales y para- “ :
delas. : 15 :

34, Lesladosy angalosoppu- e <
eStusdevn paralelogramo, Dz, fon igualess y [
diametro, AC, le parte por el medio.

-33. Porquetirada A€, por fer losane
gulosalternos, BAC, D C A, iguales, pre
39,y fus lac_{gs comprehendientes iguas
les, AB, conn DCyhyp. y AC, comun; AD,
es igual 6 BC;ylosangulos alternosDAGC
BCA, foniguales, pr. 4. Luego; AD, BC,

fon paralelas, pr. 27, .
34+ Y porque loslados oppueftos de DB,
fon paralelos, 4. 22. Los angulos, A C D,
BAC;ACB,CAD;fon iguales. pr. 29, 1uc-
go DAB, esigual con BCD. Y pues'AG,
es adjacéte comun en entribos trianghlos,
ABC,ADC;y los angulos adjacétes. fon
iguales;AB,es ighal con DC; AD,coBG,
yelangulo D, con B; pr.26. s fau

e ey 01 Y i b
il B Pl .

e o, Pros
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Propof. 35. Theor. 252

]) Aralelogramos ;C 3, FuA, DE ¥
rui?';rm'dnﬁbre la mifma \
“dﬁ:,ﬂ;) txffffam;fmdp e \/

vélelds; A 3, CF: fon iguales, B
Porque, por fet AB, igual con CD,y¢5
EF, pr. 34.CD .es gual coni EF,ux.1, y CE
con DF, ax. 2. Pero CA, esigual con DB,
#7-34.y los angulos comprehendidos; C,
¥DBfoniguales pr. 29.Luego lostriangu-
los ECA, FDB fonigaalés pr. 4. Y excluia
do €l comun triangulo, D E:el tranczio,
CDGA, esigualal trapezio, PE GB ax.a,
Y admitido el comuntrian gulo, AGB: ¢l
paralelograimo CB, iguala aFA, ax,z,

Propof. 36. Theor.26. .
Arale]s ;'mu. .JD, EH, -
t'o'ﬂc'rm'is Jobrelafisioua A'—f”ﬁ-r :

les, cp, GH: yemtre lasmife | |

4S paralelas, AF | CH: _ﬁ,;}r. E"’i) 5

Zrales o 00 (8 0la g

Porque, por {er CD, igual con GH.1yp;

GH: con EF, P34 C,es igu;ﬂ, y para-

lelacd EF, Luego, ECgs igual y ;laar:aplc-
< ace

i1
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!at:on FD ,pr. 33:y CF, paralelogramo. 4. /
22, Peroesignal con AD: y con EH,pr.3:~
Luego AD, es igual con EH. Y

Propof 37 Theor. 27.

Tltuugnfu, ABC, ADC, .F_.. B_. I.’ B
conftituides fobre lamif ™ .4
wabafis, AC, yetitre lasmif T
mas paralelas, AC,EF: [on A C
pgmde: ' . ;
Porque €l parale!ngrimo FC, es 1gual
con Ag pro3s-vel duplode ABC; ¥ AE,
elduplode ADC,pr34. '

Propof. 38. Thedti 28,

Ostriangules, ABC,DEF ey
L'atﬁnﬁ‘n blft ;gu‘, S -."'.".""'_ L eIl
les, AC; DF; yentre lasmife Nl
s paralelds ; AF 265 fon CO ¥

sgudles.. 3¢ (1D sbery
. Porquelos paralelognmos, AII DG,so
iguales, pr. ;6 qusdup!os,yr ;4.

: Propof, 39. Th-':or. 'zg. |
T{Mﬂ‘r‘tuguld&. B.IIC, B.DC.' ,\’uaﬂ:{ pf

m:frA



8 Elemento primere. g > 4{

™ e banda,y fobre la mifna 8 47
s, BC; eftanentre lus mift s
1as paralelas, BCy 4D, ' >
PorquefiAD, noespa & =

ralela con BC 5 All, 1i-' %0
neamas alea,lo ferd;y BIC striangulo My
or que {u paree; BDC, ferdiginal con BAC,
pr-3 7: 0AE, linea m”.b“ﬂ‘;‘ijE'c; %
ic de BDC, fel‘i lgual conB c’!"zy. E

' S SEN) :

T riengolesiguiteripac, oo o

Cor, Purﬂo: por la 'M;T.' ,A LR -‘-.l'-;-'-_-r* -
ma bandafobre bafes {pualer,
BC,Cr: eﬂ:?:mem&uﬁ : _/

paralelas, B, 4D, . 8°C 1 :

Porquefi AD,noespa -\ =i )
ralelacon B3 AF, linea mas alta, lo ferds y
CFI, mayorque CDI, {u parte;ferd igual
con BAC, pr. 38.0 AE, lineamasbaxas y
CEI, parte de CDI, feriigual conBAC,
F._;s;f,f A FOMMTOLMRTEG 2als pio

< T - !-I'l...n- .':.’ .G\:'-'..t.x
Propof. 41. Theor- 41,

Y

waleel o

I 2 pecstelograme, a0e5 duplo del. trianga
Loy ABCy fremtranilos ticnen s mifind bafis,
o) 1 e ac,y



“AC, y eftan entre las mifmas pa= ® D F v

ralelai, 4C,EB, ) . ( 24

Porqelparalelogramo AD;. | ><\/ »
es clduplodel triagulo AFC, £ ¢
Pr- 34.Queesigual con ABC,

?Pr,;j.

!3 Elemento primero, 29

Propol. 42.Probl. 11,

Ome [e defersbe vn para-

Libsgramo,igwal avn tri
anguls dade, A3C, deangu
loreétilineodado.C. :
Tire(e AF,paralela coBC;
pra11.Y de D, mediode BC s pr.xo,DE pa-
ralelaconAB, pr.31. y que hagacon DC,
anguloigual aG,pr.2 3.Porque el paralelo-
gramo DF,acabado con CF,paralelaa DE
pr-3n,esel duplo del triangulo DAC. pr.aty
Que eslamitad de BAC, por fer igual con
Bﬁ DJ’?"'SSU

‘Propof. 43. Theor, 32

E N-,ulyw'er pdu{dvgrmo, G ¢
~ AE, loscomplementos ; 16, 43

FD, delos paralelogramos., 6p, I D

IF gue ex iften acercade] digme~ e

tre,5C, [on iguales, . ¥



’ 39 Elemento primero .
\ Porquerel triangulo 4B C, esigual éonf
iBC; [HB,con FHUB; GHC, con DHC,

r. 34- Luego [G; ésigual con FD,ax.a,

Prop.of. 44.Probl, 124
COmaﬁ,ﬁwxdvn'ps AL F . G

ralelegramesignal /-7 Semesiasens
avntrig uf%d;da,fsc;- 2 ;
de angulodade , By ydeg
lade dads, k1. \ o
Deflcnbafe vapa D
ralelogramo, LF ; i-
gual altriangulo A B C; cuyo algun lado
CF, hagacon CH, igual al ladodado KI
el angulo FCH, igual al dado B, pr. 42. Ef-
tiendafc BFF, haftaque concurra con G, ti-
rada paralelaa FC, pr. 31, Tire{e el diame«
tro GC, que concurra con EL continuada,
enD: yde D, laretta D I, paralelaa C H,
haftaque concurra con GLpr.3 1. FC haf-
ta k. Pues el paralelogramo kHitiencella
do CH, igual conel dado ki, pr.34: yelan
gu!o C k1, igualcon F,C &y pr.29; ql?le'cs
igual con B, conflr, Y finalmence, K H; es
igualcon L F,pr. 43; y LF, conAB G,

cen g Ta

e ,"-

Pros




Elemento primero; ‘33

Propol. 45.Probl.r3

oauﬁ' J:fm'we vn L ? G 5 g

aral:l> grﬂ!u,.ll au.l t ;.
 Creined el 1" V\
CDﬁJdrmguhddo:B. D

4 e WHTT I8
Repartaie el redii-
lineo en tridngulos: Delctinale el paralelo-
gramo R1, igual altriangulo AD B, dean-
uloI,igual a B, pr. 42: yapliquefele otro;
H,igual 6 CED, deangulo RHF,igual
con L5 ydeladoLF, igual conG1, pr. 41.
PussL 1, esigualal re@ilineo dado B C,
conflr: y es paralelogramos; puesel anguio,
RHF,esigual con I, conflr. Luego RHF,
RHI, igualan aR H 1,1, Pero eftos dos,
igualan ados re@os, pr. 29. Luego eflctros
dos; y Fl, eslinea re/ta, pr.14. Y lomifmo
coftade LG.Y pord LF,es paralela coR H,
yigual con Gl:y Gl, es paralcla conRH,
conftr.LF,es paralelay igual <& GI,pray 03y
LG,paralela yigualcon FL .pr.; 3-Luego
LI, ¢s paralelogramo, 4. 22.

Propof.46. Probl. 14:
(Come fe efovivs wn guadeade, flresiniicta
duds, ¥ fea

e

b ]



32 - Eleménto primero, o

' Y fealareftadada, AB, en la figura d
Hlapropof. 47.1evanrenfe de fusextremos,
A, B . las perpendiculares AD, BE, iguales
€0 AB,pr.11.pues ED tirada,fera para‘elay
gual con AB, pr.33. y los angulosE, D,

rectos, iguales alosen A,y B, pr.34.y B‘D,_"\

quadrado,d 19, ' '

Propol 47.Theor. 33.

C, el guadradeo de
5 BC, #l lado que
[witende ,BAC, lan.
Zulo reéla, Jdrriigl- EL L A >
Lo reétongulo, ABC; .
sguale B D,CF, los . 4
guadradosde los lados, B e (8
BA 5 AC que coms - '
prehenden el mifmo i g / :
anguloreflo.p AC, ‘
‘Porque fiendo, i g
BD; CF,quadra= & )
das, los quatro angulo¥en A fon re&tos to=
dos, corr. pr. 1559 BF, €D retas. Tirenfe:
puesE C, AG 3y AH paralela con BG:
pues BH, €H.feran paralelogramos, d. 22.
y por fer EBA, CBG angulos rettos igua-
kel inGrebigyaionitBRaes 3y

D




r :
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Elemento primero. 33
Pero tambien EB-es igual c0 AB; CB, con |,
B G,4d. 19. Luego los triangulos EBC,

‘ABG,foniguales, pr. 4. ypues EB C,esla

mitad del paralelogramo BD;ABG, la mi-
ad-de BH, pr- 41: BD esigual con BH, «x.
4-del mifmo modo fe prucua fer CF, igual
con CH.Luego GC,esigualcon BD;CF,
entrambos juntos. . .., o ¥,

Propof: 48- Theor. 34:

s; el guadrade de vnlede, 4C,
de un triagule, ACB esignal . ‘,.-%
aclos yuadrado:,dq los ub‘.ym; ’A ol iB
lados, A8, 8C; el angulo, £ 2 C, | .. 2
gue los yelsguos comprehendeny . .
eprelles o1 snmseiaees el e 38 aany Wiy
Porque tirado de B, B D perpendiculae
aAB; pr, 11.y igual con BC; elquadrado,
de AD tirado, feri igualalosde AB,BDy,
#r-47.y alosde AB,BC, fus iguales.Luego
alde AC:y AD feraigual c5 AC. Pero AB
eslado comii aentrambos triangulos’; BD
igual con BC, eonlr.Luego el anguloABGC,
es igualal anguloretto ABD,pr8.y refoe: '

.G ELEMENs
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. Elémento [ezundo. 35
yinfiflaziguala alos reélangulos, AF, EH, GD,
comprebendidosdelainfeéta, 4C, yde 4, G,
GB, Uos fegmentos dela fellu, A2,

Porque fiendo AD ,paralclogramo;EP:,'

®GH, paralelasa AC: AF, esreétangulo de

lainfeéta AC,y del fegmento AF;EH, del
fegmento EG,y de EF,iguil c6 AC3y GD,
delfegmento GB,y de GH,igual conAC
pre 34.1.Y fonJas partes todas de AD.
Porque Iz comprehenfion de va numes=
ro porlosdos quemultiplicados entre file
producen, imita mucho ladel retangulo

. defuslados perpendiculares ; como fe vé

|

porlad. 1.2: quiero illufirar las demonftra=
ciones de los diez primeros theoremas def
te clemento , explicandolas en numerosg
pues lo admiten. Sagid }

Sea pues o numeroinfeéto, 3; elfelle, 8. partia
doeng. 3.y 15T hallaremes que los tres [e gmen=
vos, 4. 3.y 1. multiplicados , cqdavno por el infea
&loy. bacen 24, el mifmo numoro gue [¢ produce dek
infecto 3. mulesplicads por el fefto 8,

Propol. y Thear, 2.

" L quadrado, AD, de vnareila, AB, es jgual

' alosrelangulos, AF, ED, delamifma, ABy

2 de guale[quier fus [egmentos, AE, EB, .
1Ok} Ca Poa

—

Y



< a8 Elemento fegando. A
&, Porquefiendo AD, elqua- o g B

“drado de AB:y EF, para,(l!clg co _Tl
AC:AF,esel rectigulo ds AE, |
wn’ yd: AC,igualcon ABd1g.1. | 1
y E el reltigulode EB,yde €© F
BD,iguakco AB,d.19.1.y sﬁigualcs a_l_qua-\
drado A D, por {er fus partes todas. 4x. 9,
Num.si8.[¢ parieen 5oy ufmﬁ‘gmﬁrg; mi ks
tiplicados por 8. hacen6 4. el numero qaadre de
s, ; ;
‘ Propof. y Thor. 3.

F, el retangulo de vns re- A R.C

LM 4, £C,ydevn qualguier |
JuJegmente , aB:esignal conB ¥,
el rectangulo de entrambes feg- O EF
mentos , AB. BC; {unte con, A, el

wadrado del mifmo [eqmento, AB.

; Sea AF qnadtadﬂel feamera AB: pues
BF, fiendo rectangulo,lo feradel otro feg-
BC;y de AB,o BE fuigual; y AF retigulo
de la toda AC, y de AB,o CF fugul,
d.19.Pero AE, BF,fon las partestodas de
AF. Luego leigualan,ax, 9.

Num. &l guadrads de 6. (L vn frgm.-nrv de

8. con el numsre gue. baze mulriplicads por 2: ¢k
otre e gmento, monta 48:y otros tantos 8, multin -
plicados por 6. T

' Pr_opSﬂ



l; . fod E?emén"oﬁgunda. -\37
I ;

Propof. y Theor. 4.

G,el guadrado de vnare- 2 g
» éfa, AC, es 1gmil, conBH, j
DF, los quadrados de qualef* g
gm’er fsx fegmentos, AR, BC; 3
Juntocon D p, FH, dos relan- : L.
gnlos de los mifmos [e gmentos, o
Sea AG quadradode AC; DH paralela
con EG; BF, con CG: tirefe e diametro
EC. Pues los angulos A CL, AEC, f{eran
iguales pr. 6. 1.y femiretos. corr.1. 3 2. 1.
y tambien los angulos, BIC, DIE , pr. 29.
1. Luego Bl esigual con BC; DY, & DL,
pr. 6. 1.y BH quadrado de! (cgmento BC;
DF,de DL d. 19.1.0dc AB fuigual, pr.34+
1. Luegotambié DB s recticulo de AB,
y de BI,igual con BC; y FH esreltangu-
lode FI,igual conDI,queloes con AB:
yde 1H,igual con BC. Pcro los quadra-
l. dos BH, DF, con las ret ngulos, D B,
'y FH, igualanelquadrado AG, por fer fus
partes todas. ~ ‘
Num.c4., cdguadrads de 8 171ala el numere
gue hazenlosgiadrados de gualefguier s fegme-
tos§.y 3. conel que hazenlos mifmes [egmentes
dos vezes multsplicados entrre fi, '
' C; Corr.

i
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33 _ Eltmento [rgundo. ;
Corr. Zuegov. el diametro del guadrads par<
te fus angulos por el medio. 2. Lpszr[ 00 rdmes

gue exiftenacerca del diametro del guadrado,fon
guadrades,
Propol. y Theor- 5. \

TunareTa, AE. [¢par- o B »%T
Meeen fegmentos iguales | =76
@,B,y en defiguales, en F N L
D:FD, el rectangulo de los A ’..»"c &
f‘gm&u Jrﬁgudﬂ, AD, &%

D25 conl i1, el guadrada . ;
del [egmento. inrermedio, 805 es igual comybk, cf
guddrads de Lamitad, BE. }
Porque fiendo Bk,el quadrado de Ia mi-
tad BE: FL, paralela con AE: DM,co Ek:
DL esquadrado de DE; 1M, el de 1C, corr.
2.4 2.igual con BD, pr- 33: v. FD, el rec-
tangulo de AD; y de DC, igual con DE.
d. 1. 2. ypuesI D, es igualcoen ML, pr.43.
1.BL, es igual con Dk, 4x. 2. Pero es tam-
bi¢igual co FB, pr. 36. 1.Luego FB,es1gual
con DK, ax. 1.y finalmente FD, igual al
gnomon NOH, ax. 2.elqual,con IM,es
wgual con BK, por fer {us partes todas.
Num..16.cl guadrada de 4. mitad de 8. iguale

gl numeroque hazen 6, y 2. fis frgmentos d’ﬁ.%“e"
» es

el

;

]



l_ - Elemento fegundo: 39

. - -
i lesm #Ir:’ﬂiude.f entre fi, con o i“"‘,”,‘d" del fig-
mento entermedivgzs. 00 1

: Propof. y Theor. 6.~ "'}
I und reéla, AE, [acore t D EB"

ta porcl media, enDiy " v A9Y
Jé le anede orvareila 'EB:  FE .3, K

AK, b redtigido de, 4By Pl S
lacopucfta de latodayAE, 0 [ M N
y anadida EByy delaaiva~ '

d:'d.s‘gs-,m_,cu,etgudu& de lamitad, DE; es
igul cony DN el quadvado de, DB, s compueiia
¢ lamirad, DE. y la anadids, EB. \

Parque, fiedo DN, el quadrado de DB;
Fk; paralela conAB; EM, con DL:GM,
es el quadrado de GH, ipual con DE; Ak,
¢l rettigulo de AB, y de Bk,igual can EB.
corr.2.4.2. 'y porque FD es swual conGE,
pr-36.1. loes con Mk, pr. 43. %,y fimal-
mente Ak, igual conelgnoman OC,ax,
2.elqual con GM, igualacl quadrdo, DN.
< Num.fi & [¢ parte por el medio,en 4.3 4.y [€
le aiiade, 2+ 20, que es numere prada:fd'c devo.el
compueflo dettodo 8. y del aiiadido2. multiplicado
por € anado 2. con 16 ¢! quadrado delamitad 4.
bhaze 1 6. el numera quadvado de 6 com prestode La
mirad 4.y del apadido2.

- C4 Pro=
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40 Elrmentofogundo. . ]

.Propbf. y Theor. 7

I vnarella, AC, [ecorta s B
enqualefguier [egmeros, ¢ T

B;6X, ¢l quadradode latoday & \

ACyeon CH, el ?»dr‘dﬂ del -h"...‘h]-' H
vn fegméto, AB: es igual con >
BH, BK, dos relangulos de = K L M
latoda, £C,y del mifmo a,
Jegmento, Ak, juntos co,NL, el quadrado del otrs
Jegments, Be, T

Porque ficdo CK, quadrado de AC:GH
paralelacon DA:BL, paralela c5 AK: CD,
1gual ¢6 AB: y GD,reétangulo:NL,es qua-
drado de BC; y GB, de- 4B, corr. 3. Pri4d 2.
Tambien CH, esquadrado igual con GB,
pr-15-1.Mas. KB, eselrettangulo de AB,
y de A C,0 Ak (nigual.d. 20.1. Y porque
CD, es igualcon AB, hyp. CH quadra-~
do: BD, esigualcon AC. yE H el reftan-
gulode A C,AB;0de B D, D H, fusigua-
Jes. ¥ los retangulos BH, Bk ; con el quas
diado NL ;{on iguales alos quadrados CK,
CH; por fer fus parees todas.

Num.si8 fepartecn 6 y2: 4.elquadradode
8.0 4 el dex.clonfegmento: hacen 68. numere
sgual con e que b«fn_ el fu!rﬁo_ de el otrefea

: me nte




l'

e Elemento fegundol 41
mente, con los producidos de 6, y 2. dos veces mul=
tiplicados entre fi.

Propof y Theor. 8.
»
¥ Srmu refla, 4B, fecorta A CBD
en quale[juier partes | 2 By 1 WP

en C:HIK guatro reflagn-' TR %

 losde latoda, A8, y ddvn L R ‘
fesmento,CB: con LN , el i B g
quadradodclotro fegmito, |7 K

AC:esigual 6,4, elgua M N OP
drado de, AD,lacompue[
tadelatoda, AB,y delmifmo fegmento, CB.
Porque fiendo AP, el quadradode A D,
la copueftade AB, yde BC,0 BD {uignals
LN, fera quadrado, cerr. 3 pr, 4. 2.y €l qua-
dradode AC, ode MN , fuigual, pr. 33. 1.
Y porfer CB igual con BD, hyp. CF, co-
prehendera quatro quadrados de CB;y el
gnomon Hlk, quarro reétangulos igusles
entrefi, y con Al, queesreftagulo de AB,
yde CB, oBI fuigual: puesfiendo CN,
BO,paralelas con DP;HE,LF,paralelas <@
AD:los quatro coplemétos,AQ,LQ.RQO.
OF, feran iguales, pr.34: 1. Pero H 'K cont
LN, es igual con AP, por fer fus parzes't6-
das; luego &, REP R

um



43 Elementofigundo. |
wy INum.Si 8 fe parteen 6.y 2,8.quatro veces muls
" tiplicado por 2, conel quadrado de6. hacen oo,
sumero igual al quadrads del compueffode8, y 2.

Propof. y Theor. 9- N

Sl,wu rella, AB, fo . . r
‘cortaen parte; l'gsa,- _
I",fﬂ"c,)l en Jfﬁ'z“‘-
i" l en D:losquadrades. g Y
¢ Las partes defiznales, <= —t
AD, 53: ﬁunﬁé dupls A T2 B
de los guadvades de lamitad, AC, J.chﬁgmﬂ,:
tointermedia,CD, . 03 3 :
Seala perpendicular ©F, igual con CA
© con CB;y losquatro dngulos en las bafes
e losifofceles rectangulos, FCA,FCB;fe-
sanfemire®os, corr. 1. pr. 32, 1. yelangulo
AFB,reGo. Y fiendo; ED,EIL perpendicu~
lares:EI, fer:iigual con CDypray3 ay FIE;
EDB, rectangulos. Y porque los angulos,
EFLEBD, fon femiretos,loferan rambie
EEL, BED,corr.2.pr.33 1.y 1guales fos lados
ED, BD; EL, FI, 0 CD.rr.6. v:El quadrado
pues de AF, ¢s igual con los de AC.FC.la-
dos iguales, pr.47. r.luego esel duplodelde
AC.Yel quadrado de FE,es igual conlos
de FL, EI, ladosiguales, pr. 47:1.y ¢l t:]u}ilo
: €




Elemento fegundo. 43
éel.deET,o del de C D, I nego elquadradn
de AE, queigualaalos AF,EF,pr.47. 1. ¢s
el duplodelos de AC,'DC.Peroesiguila
losde AD,yde DB, o DE, (v igual pr.qp.

B Luego losquadrados de AD, BD, {on el
duplo delos de AC, DC.

Num fi 8.fereparteigualmenteen 4.y 43y d*-
figualmente, en 6.y 2.el [egmento intrrmedso [era
2.36 puesy 4. los quadrados de los fe gmentes
defiguales, 6.y v. igualarana 40, que conticne
dos guadradss de lamitad 4.y del fegmento snters
medio, 2. .

Propof. y Theor. ro.

Tvnd refla, DH, [e

corta por ¢l medio en,
A y [¢leanade otra,
HF: el quadrads de,
&F, lacompuestade la. .
teda,DH.y de la anadi- _ :
da  HF; <6 el gradrado G
de Lasnadida,diF:es ¢l duplo de los quadrades de la
witad, D A, y de, AF, la compucfla dela mirad,
AH,y laanadids, HF, .

La conftruciones como la dela antece«
dente: elangulo DBG,relto; DAB, Bifa,
HFG,fofceles rectangulos Luego el qua

drado
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24 Elemento frzunds. P
dradode B D, &sel duplo del quadrado de
DA i mitad: y elquadrado de BG, el
duplo delde BE, pr. 49. 1.Pero el quadra
dode DG, esigual con losde DB, GB. pre
47-1. Luegoesel duplode Insde DA; y d
BE, 0 AF, fuigual, pr. 33.1. Y pues el qua-
dradode DG, estambien igual 2los de DF,
GF. pr. 47. 1.0 HF, fuigual pr.6.1. 15 qua-
drados dc DF , HF, Sonelduplo delos de
DA, Fa. ?

Num. diwidafe 8. en partes iguclesen 4.5 47y
anadafele 2.y 100. el quadrade del numsers com.
preftode8 y 2.cong. eldez. haraxog, clduls
delosdelamitad 4 yde 6. numero empuests de
damistad 4. y del anadido 2,

Propof. 11.Probl. 1,
COma fecortavnareila, TRL B

A8 deial MeJo;fu "-""‘_""—":T
el reélaguls delatsda, 1B, 1 Zl€ D
Jdelon fegmento , ignale G
al guadrado del otro, i »
Sea AF, el quadra- = {5
dodelatoda, AB, o,
HA, fuigual parnida porel medioen 1. 1 E,
1gual con IB:AC,con AE, DefcribafzAD,

l,’

19

slquadrado dsl fegmero AC; GB, el redia-

gulo

]

L



, Elemento fcgundo, 45
gulodelotro fegmento CB, yde AB,0FB
fuigual, Pues HD, el rettangulo de HE

" compueltade AB,0,HA,yla anadida AE,0,
ED fuigualsy de laafiadida AE, 0,ED,coel
‘juadrado de L A,11 mitad, es igual con el
de LE; 1a compuelta de la mitad I A,y de
11aiadidaAE.pr 6.2.0 conelde 1B.fu igul
conftr, Pero el quadrado de 1B jes rgual con
" AF, el quadrado de AB; yconeldelA; pr
47. 1. Luego. excluidoel comun quadrado
de [ A el reétigulo HD quedaignal c6 AF,;
el quadradode AB, 4x. 2. yexcludo el re.
&angulo comun,HC;AD el quadrado ds
~ AC,elvn fegmento, queda igual con GB,
elreftangulo de la toda AB,o FB,{uigual;
y delotrofegmento, CB; y AB,partida co
mo el problema pide.

Propof. 12, Thedr. xrs.
E N elttiangulo ambligom - v
nioy ABD | el quadrado .
del lados ABy que fubtendeel . .
@.guls ebtufo, ADB : excede 4
los quadrados de los lados ,
BD, 4D, guele nmprebu-
den, por dos reélagulosdel vn
Lade coprebidiete, aD, 3 de €, la Linea o0 fﬁ"““
sink
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& 46 Elemento fezundo, .
N dadel hasta laperpendicnlar BC . ane tiradadel
angulo, ABD, oppue Sl al mifme ludo comprebhen« -
dicnte, AD, haze angile veéle, enC, el extreme
> . la continnada, D0 S
Porque el quadrado d¢ AC, igualalos de
AD,CD,condosre‘tangulosde AD, CD,
pr-4.2.Lucgo los quadradosde AC,BC o0 ¢l
quadrado folode AB, (que les esigual, pr,
47.1.)igudla el guadradode AD , con los
quadradosde BC, ' DC; o conel quadrado
de BD;/ (qtue lesesigual, prigz.1.) yc6 mas
los dosrectangulosde A D, CD ax.2. Y el
quadrado de AB excede losde AD,B D, por
dosrectangulosde AD, CDv '~

: Propoﬂ 13 'I'h’edr. 13 “
. It i { i i

EN eltridgule ox;gm?a,xj_?, :
el guadradodeilade, B; gae 01|
[abtende el un gualquier angule
acuto , Dy es menor que los delos
Vades , 4D, BD,que le comprebens
den ; por dos rtﬂangdgr del vn A Gy
rmipn‘beuden_r: s ADVY 'd!,CD,ﬁ' J}g,,,,qf, toms
prebendido entre el mifmo anghlsacucs, n’ ylares
&4,BC, tirada perpendicular dnlifm-cv‘m‘o%i:
" déte, AD defde fu angnloeppusfle, D, %
Porquelos quadradosde AD, CDl,uguag'
- an

B
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o, Efementofigundo, 47
Jandos fus reCtangulos,con el quadrado de
AC,pr.y.2. Luego el quadrado de AD; con
los quadradosde CD, BC, oconelquadra
dofolode BD (qlesesigual,pr.g47.1. 1gua«
wla los quadradosde AC,BC,oelquadrado
“de AB, (que les esigual, pr.47. 1.) con mas
Jos dos rettangulosde AD,CD. 4x.2.Lue-
goeneltriangulo oxigonio,&ec.

Propof. 14. Probl. 2!

: weun fudr‘- ’ .'__,._-; ey
doiguala vn o ! ‘\..._ l

Ui | R =
Defcriuafe va . H|C DE
paratelogramo , =i’
BF, igual co A; pr. 42.1.exridale BC, hal-
tagCD,igualea CF, Partafe BD, porel
medioen H:de H centro, y interualo HB,
defcrinafé la peripheria BI D;a la qual feef
tEI_ldcra FC.Pues1E,el quadradode Cl,fe-
ritgual con A, PorquetiradaHI; BF, el
reGtangulode BC, DC, con el quadrado
d%l; _(;i,gunlacl quadradode HD , pr- 5.
2,0 deHI, {uigual d.1q. 1.yel de HI, los
de HC, IC, pr. 47.1.Luego excluidoel co-

mun quadradode HC; IE el quadrado de
; ic,¢s




\ ~ 48 Elemento fegundo,
~ 1C, esigual con BF, el rectangulo deBQ,
C,queesigual ccu}A mﬂr. -_

——
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ELEMENTO TERCERO

DEFINICIONES.

S Efinicion 1, Los cireulos F GD, PMV,
 fon iguales, cuyos diametyos C H,p N,
foniguales, 2. L4 yefla AC.estagen=
~ tedel cirenls FGD,en C, [ continuada
#ole corta. 3. Los cireulos F G D, P p ¥, [e tocan
exteriormente; y ¥arp, HR, interiormente,
guids tocandole no [ecortan. 4. Lintas redus, EG,
7L,[e dizen diftaren el circulo igualméte del
Cetro 7, quande las perpendiculares, Fr1. LT, gue
" Jetes viran del centro, fon iguales. 5. Angulo
defegmento, esel gue fecs- , ¢ ¥
prehende d¢ vna refla ¥G, tis AF
rada enel civcilo,y de al gun
Jwarce, EFG. 6, EL angulo ye-
&ilines fedize exiftir en el
fegmento, EzH G, quands g
[ws lades ED,GD, que le com-
prebenden,tivados de los termi«
nos de [ bafis, E,G, [¢juntan
en layeipheria,en D, Quan-
dolos lados de vy anguls rectilines (o 24 psv, q
exifte enclcentra o proy, gueen la peripheria)
“eilrinan en algun arco de I periphena, prnv, fe

'J!';c que infi | en _L_( mi jwd fcﬂ'p}_:crfgegfﬂ.ﬂ 3
B Las

e
‘ (]
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50 Elemento $ereera.
N Lafiguramixta,MSV, que hazeanguloen el cena
1o G, [ellame {eétor del circulo. 9.5:gme-
o (emejantes, del mifmo, o distintles circulos,
iguales o defiguales, finlos que admiten angwlos
sguales. Stendo pues, sgualeslos angules, EDG,
EGD, los figmentos, EGkD, 20kG, [on ﬁmt_-‘

jantes,
PROPOSICIONES.
Propof. 1. Probl. 1.

Cmm fe balla el centre de
vn cirewlodads,GEF ..
Partafe por ¢l medio en
C,la refta GE, qualquier
que fea tiradaen {u plano,
conla perpendicular F G, H
pr. 10,1y Asel punto medio de FH. ferael
centro. Porque fi exilte en FH, folo pue-
deferenA, 4. 13.1.Y nopuedeexiltic fue-
" radella como en. D. pues tiradas las retas
GD, CD, ED; GD feriaigual con ED, d.
13.1.y por fer GCigual cd EC, conftr.DC,
lad> comun en los tridgulos GCD, ECD:
el anguloGCD fertaigual con ECD pr. 8.
x. g retto, 4. 10. 1.y1gual con F CD,fu
parte, quees recto, conftr, o
Corradpege eb centro delcirenla ixifle ent)

ni prnke



- Elemento tercero. 5t
piuntomedio de la linearela, quetirada enel pers
pendscular & otra,la parte porel medio,

Propol. 2. Theor. 1.

A refla,AB, que junta qua=
| le[zuier des puntos,A,B, enla
| periphéviadelcsvenlo, EAB, cae
| déntro del,
' Porque tomadoelcentro &KXC g
D, pr.1.3. ytiradas las re-
~ &as AD,BD; elangulo DAR, menor que
\ DCB,pr.16. 1.esigual cODAB. pr.c.1.L ue«
-+ go DBA,esmenorque DCB: y D C, me-
| nor que DB, pr. 19. 1. yno llega ala peri-
| pheria. -
Corr.Luégelineatangentetoga el cir:ufa en va

Jéb> punto,
Propof. 3. Theor. 2.

E,el cetro del cireulo, DCA,
corta por el medio,F g otra,DC,
g no pafla por el centre:la corta
en ang ulos reflos, AFD, AFC,
T fi lacorta en angulosrellos,
da parse por el medio,
| : D3

;

'
|
t
‘ S Ivndrefla, AB, tirada por,
[ b
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52 Elemento tercero. .

Porque i D F , es ignal
con CF; por fer EF lado
comun en los triangulas
DFL,CFE;ylasbafes ED,
EC,iguales, d.13.1.los an=  \ -
gulosE FD,EF C, feran 2
ignales, pr.8. 1. yrettos,d. - ' |
yo. 1. Y filo fon, perferlosangulos EDF,
ECF, iguales, pr. 5. 1.y ED,ignalconEC, |
d.13.1.DF, feriigual con CF,; pr. 26. 1. |

Corr. Luzge la reéla que parte por el medio el
angulocomprelrendido de loslades sguales delifif-

«ctles, aegu'lacero: es perpedicular alabafis. yfilo

es, parte el angulo oppuc§to por el medio.
Propof. 4. Theor- 3.

Asvreflas, £C, DB, que [¢
cortan fuera del ceatro del
circuls, ABCD | n*c:f?'}w!u A
per los medios.
Porquefi,F, fuera fu
punto medio; LI, fes fe-
ria perpendicularpr 3. 3.
y EE D parte .igual con fu todo, E FC.

T

‘ Propof, -
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Propof. 5. Theor. 4.

Ides circilos, ABE, ACE [
cortany no tienencl mifm,
&entre,

Porquefi D, fuerael co-
mun cetro de entrambos;
DA feriaiguilcon 0C,y F,;
tambjen con D3:yDB, conDC.d.13. 1.

Propof. 6. Theor. 5.

O dos cirenlos, ABF, AED, A
Jetocany no tienen el mifno '
centros
- Porquefi C, fuerafuco- g
mun centro;CA feriaigual :

conCF, con CD;y CD >
conCF.4d.13.1. e

Propof. 7 Theor .6.

S Idevn punto 1y de, 4B, diamerra del eirculo,

AtH, y fueradel centro,C; [¢ tiran qualefruier

vellas, LA, 1B, 1D, ¢, 1A Lo gue pafiapor ([ i -

. traﬁr) Lamayory y18. la religna parte del dig-

mero, [amener de todas: y de las demas, la m -
- A Jer



54 Elemento tereero. «
Jor fiempre fera la gue e5tu- A
wiere mas cercade 14,14 4
pafla porel centro, Nife pue-
den tirar porlas bandasde la
minima, I B,mus § dosigna~ g\
les entre fi. ; :
Porque 1.IC, CD, F=g H
iguales c6 1A, d.13. 1. fon mayores que ID,
pr. 20. 1. Luego IA, es mayorque ID; v
que IE, &c; por la mifmarazon., 2.1C,
CD, foniguales conIC, CE, 4. 13.1.yel
angulo {CD,mayor § {u parte [CE. Lue«
go ID esmayor que IE; pr. 24. 1.y q IF, . .
porla mifma razon. 3.FI,CI, fon ma-
yores que CF, pr. 20. 1. que es igunal con -
CB, d. 13. 1. Luego IF, es mayor queIB.
#x.2. 4 Formados los angulos ICF,ICH,
iguales:por feriguales los lados 1C, CF;
conlC, CH; IF, ferd igual con TH, pr.4.
.y fifetirare otra refta para labanda de
F, odeH, mas propinqua a IA, feri ma=
yor; y menor, fimas remeta.

Propof. 8 Theor. 7.

SI‘ devnpunte, B, fue'a del civeuls, ADF, fet:2
ra guabe(uier reflas abmifino cirenlos entre

bes gue [e civan paracl concansde [ peripheria,
bl



i
F

™ gue [erematan en Lo conue-

o Elemento terceros 53
Ué - 1ayor [erd,BH laque paf- B

Ji por clcentro, By mayores '
: antinuamere, Las que le fue-
ven mas prepinguas. y de las

xo, lgmenor [era By, lacom-
prebendida entre el punto
externo 5 B,y I, el extreme
del diametyotirado delmif- e

mo prntoy menores estinnda= G
mente, [us mas propinguass
y del mifino punto externo, B, [¢ pueden tirar [olas
dos iguales,por las bandas de laminima, B1; y de

" lamaxima, RH,

Porque 1. BE,EG ,que igualan BH, d. 13
1.exceden BG, pr. 20. 1.Luego BH, exce-
deBG. 2.BE,FG,fonigualescon BE,EF,
d.11. 1.yel angulo BEG, es mayor que {ut
parte BEF.Luego BGes mayor que BT, pr,
24-1. 1.BC, CE, excedena BE, pr 20, 1.
CE esigual con IE, 4. 13.1.Luego BCes
mayorque BI. 4.BA,&E,cxcedEBC,CE,
pr-a1. 1. AE,esigual con CE,d. 13.1.Lue-
26 BA es mayor  BC. s.Tiradas lasigua-
les BC, BD, qualquier otra tirada por las
mifmasbandas,o fera mas remotade BE,y
mayor;0 m3s propinqua,y menor.

D PKO-.-
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L

Propof. 9. Theor. 8.
SI devnpunto, A dentro del

circulo.fetiraren alaperis
pheriamas que dos reétas sgua- i
fes, AB, AD,AE, ¢5'c. el t4l
punto [erd el centro,
Porque fi no, feaotro; I.
por el qual,y el punto A, [z tire el diametro
CF.y AE, retta mas propinqua de AF, fe-
r: mayorque AD.pr.7. 3,

‘Propof. 10. Theor. 9.

VN corculs no puede cor= _

tdr 4 otro mas qie en
D1

dos puntes,

Porque (i fe cortaren
eneres A,B,D:CA,CB,
CD,lostres femidiame-
tros del circulo HAD, y iouales, 4. 11. 1.
portocaren la peripheria deDIF, feria fus
fcm1diamctros,pr. 9.3.y C,centrode en-

* trambos, que es impofsible, pr. 5. 3.

Propof. 11. Theor.10.

Sr dos cirewlos, £ G B, 4 1 k, Je toean intersor
meme



A | —— ——————

Sf dos eiveulss,

te: laredla,DC,G

* Elemento tercepor
menteslarecta DC.que i+
#o [us centros C D, piffara
por- A, el puntode [u con-
taflo.

Porque iA D, no
junta fus centros; fea
otra HI;E cétro delex
teriory F,delinterior. K
T uego FA feraigual con FB,d.1¢. 1:y FA,
FE, iguales con EB, 4x. 2. pero {on mayo-
resque EA ,pr. 20. 1. Luego EB feri ma-
yor.que EA; y que EIL fu igual; i E, F,
fueren los centros de AGB, AHKk,

Propof. 12. Theor. 11.

ABI, F2G-[e
tocan exteriorme=

] j;rlrt [ms cetros,
D, C, paflara por
el punto del contatls, B, ' .

_ Porque fi DC, no juntare fus centros,
feaotra, HE; H, centro de ABI; F, el de
FBG. Luego HB.esigual con HI; EB, ca
EG, d. 13. 1. y HE, mayor; y menor que
HB, BE, pr. 20. 1.,

Pro-



o«

58 Elemento tercero: o

Propof. 13, Theor. 12,

N cir-

culo no
puede tocar
A clro,inte=
rfor, oexte
riormente,
en mas que
2 folo pun

fo.

Interiormente como AT, AB,en A:yex
teriormente, como AL, NL,en L. Porque
fi BGE, tocara exteriormétea AB k,en dos
puntos B, E:{uarco contenidoentre B,E,
caeria dentro de A B K pues la fubtenfa
BE,que juntara los comunes extremos B, E,
caeria dentro pr.2.3« Luego BGE, cortaria
ABK.Y fi otro Alk, tocara ABk, interior-
mente en dos puntos A,K:lare&a que jun-
tara fus centros D, C, paflaria por loscon-
taltos A, k, pr. 11. 3. y Ak, feriadiametro

« de entrambos,y partido por el medio en dos

puntos diftinétos, en los cencros D, C.

Pro=
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Propof.14. Thor. 13.

Asvellas j7uales, AE, CG ti- i

radasen el plano del cireulo, C
AGC, di§tanm igualmente de [ ce=
tro, B. y i diftan ignalmente del, )
foniguales.

Porque las perpendicula- E™7¢
res BE.BD), corti las rettas iguales AE, CG,
enfemiffes igualcs,cfr. 3. 3. Y l6squadradns
iguales de los femidiametrosigualesBA,BC
igualanalosdz AF,BF; CD,BD, pr-47:1e
Luego los quadrados de AF, BF,igualan los
de CD, BD.Luego excluidos los quadrados
1iguales de AF, CD, femifles iguales; fos de
BF, BD,quedan iguales y;BF,igual ¢5 BD:
y AE, CG,equediftantes del'centro B, 4.4.
3. Y filo fon, las perpendiculares BF, BD»
fonigualesd. 4.3. y{us quadrados iguales.
Pero losde AF, BF; fonigualescon elde
BA:ylosde BD,CD,igualesconel deCB,
pr-47-1.y entre fi, porferlo losde BA, BC,
femidiametros iguales. Luego excluidos los
quadradosigualessde BF, BD,perpendicu-
lares iguales; los de AF, CD, quedan igua=
les, y ellas mifmas. Y pues fon mirades de
AE, CG, pr.3.3. AE.es igualcon €G.
Propal
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Propof. 15. Theor. 14.

L diametro, esla mayoy

refladel cirenlo : y en-
tre las de mas,la mayor con<
tinuamente,eslamas propin-
gua del centre,
- Siedola perpédicular
CN.mayorgCL,y igual ¢5CO:AB,esmas
remotadel centro C 5 que HI ; DE, igual
mente, yferaigual con Hl,pr. 14.2. Y por
que CD,CE.foniguales con CA,CB.d.13.
1.y elangulo DCE, mayor que ACB, fu
parte: AB,la mas'diftante, es menor  DE,
prz4.1.yque HL fu igual, Y pues DC,CE,
foniguales con FG, diametro d. 1 1. 1.Y ma
yores que HI, o que DE; fu igual pr. 20. 1.
FG,esmayor que HI.

Propof. 16 Theor; 15.

A reéla, AC,puefia en an gulos rectosenys, cl
p extremode, HB, el diametro del ¢irenlo, BFH,
cae fuera del circuls, pij fe pisede tivar otrareéia en
elplano contenido defla, y de Ls peripheria groca.
G El,elangulo del femicirenlo, e mayoryy cbrelis
10y CBLs menor que qualquicr rectilinea acute,

~ Por-



P Elémento terceros
Porque 1.iAC, ,
no cac toda fuera
del circulo; parte
della.BF,caeraden
N tro. Y pueslos an-
gulos GBF, GFB,
fnnigll.\lcspr.).l;v H
GBF,relto hyp.GFB. tibienlo ferisy no lo
fera,pre17.1. 2.V i vna re@a DB, ca-
be entreel arco FB. yla perpédicular CB:
tirada GE, perpendicular aDB. el angulo
recto GEB, feri mayor que GBE, parte de|
recto GBC: y GB,mayor que GE, pr.19. ¢,
* © ymenor,por ferigualcon GI,4,13.1.Lue-
golaretta DB, que hizieré con CB, ¢l an-
gulo rectilineo acuto DBC, el menor pof.
fible: hara con GB, el reliquoDB G, el . .
acuro mayor pofsible. Pero porque DB, ne-
cellariamere corrael circulo sel angulo del
femicirculoGBI,es mayorqueel retilingo
DBG, el acuto mayor pofsible.fu parte 1y
el anguln de contingencia CBI, es menor
que DBC, elreltilineo acuto menor pof-
fible.
Corr. zuego lareéla que es perpendicnlar al
extreme del diametto del cirenlo,levoca envm fils
Pliﬂ'”-

Pros -
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Propof. 17.Probl. 2,

C omeo [etira de vn punéle
dado, A4, vnaredaque

hp'u el circulo J‘Jf, DEF, =&
Del centro C,y femi-
diamerro CA, defcrinafe
elcirculo ABG : rirefe de :
E, extremo del femidiametr o CE, {u per-
pendicular EB, corte la peripheria ABG,
en B, Y lareéa AD, tiradadel punto dado
A,al punto D,en § CBtirada, cortala peri
pheria ABG, en B,tocael circulo DEF.Por
gue por fer EC, CB;iguales con DC, CA,
.13.1.y Cangulo comprehédido comun:
elangulo ADC,feraigual cG el rectoBEC
pr-4 1.y AD, tangente, corr-pr.16. 3.

Propof.18.y 19. Theor. 16.y 17:

18. O\Tunarefla,BCtocacleir B A C
cule  AGF:es p!rymdi-

eular ala reta. AF que pafia por
¢l cétro, E, al piito del cotatlo, A.
19. 1 la reila, AF , gne €5
pervendicular a la tangente,BC,
pafaporelcentro del circalo. :
18 Porque fi los angulos BAF,CAF,no

fon re&os,el vno delles ferd acuto, pr.13- I
: y mas

G/,
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} ?"mayor que angulo de femicirculo,pués le

comprehendera; y menor, pr. 16.3.
19 Yfielcentrodelcirculo AGF, no
exilteen AF, en E; exifta fueradella en D.

ay DA, fera perpendiculara BC, proa8oy.y

el reéto BAF, parte delre¢to BAD.

Propof. 20 Theor. 18.
E r mgub que exifleen

el eentrodel cireulo, es
el duplo del que existe enla
peripherias fientrabestie-
nen el mi[mo arco por bafis.

PorgelanguloBDA, &
esigualcon BAD. pr. 5 A
1.y ABC, § exifteenel centro B, lesigua<
Jaaentrambos juntos, pr. 32.1.Luegoes el
duplo del angulo BD A ,queexilte en la pe-
ripheris.y tiene por fu bafis el comun arco
AC.yFBC,esel duplo deFDC ;y ABF,
elduplo de ADF. Lomifmo confta, aique
{us lados fe corten,como losde EBA,EDA,
Porqueel todo EBC , esel duplo del todo
EDC; yelablato ABC, elduplo del ablata
ADC, como queda probado. Leegoel re-
liquo EBA, ¢s el duplo del rgliquo ED 11)&
o4
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Propof. 21, Theor. 19.

0s angulos, A2C. ADC, § B o
Lexiffm en el m ;'fmpﬁg- -

mento, A B DC 5 del cireulo,

ASF, foniguales,
Porque AEC, eseldu- \/
plode ABC;yde ADC. A %5

r.20.3. ,
- C irr. Luege fi lamifma veéla (ibtende angulos
sguales lancados para Le mifna banda: los extre.
mos dela vefla,y lis vertices délos an guia‘tsexfﬁ".
rancnlamifnaperipheria. g

~

Propof. 22. Theor. 22,
L 05 angulos cppu-flos del

ouadrilatevo, « BC D,
deferiptoen el circolo  ABE,
Jeniguales adosreélos.

Perdel anguln ACB,
es tgual con A DBy * °F
«ABD,con ACD,pr.z1. D FE
3. Luegolosdos/ABD,ADB,que c6 BAD
rgualan a dos reltos, pr. 32. 1. igualan al
angulo BCD.Luego los oppueftos BAD5
BCD,igualandos rectos,
Cor
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Cortr. Liegofi dos angulos oppweStos de um guas
d slarero, igualan & dosvetlos, todos quatro exift
n laperipheria del mifmo civenlo,

N Propof. 23. Theor. 217

N 0 [e pueden conStituir
fobre la mifma rela,
AB, y paralsmifmabanda;
dos fegmentos de circiil os, fo-
mejantesy defiguales,

PorqueiADB,ACB, >
fon fegmétos defiguaies,pero feme;ares; ef
angulo BDA, es igual con BCA, 4, 29, 3¢
y mayor, pr- 16,1,

Propof. 2 4. Theor. 222

0s [egmentos de cir=

eulos [emejantes ; y {5 = e
33»1!:.:. y -

Porqueficlvnofe & st i
imagina echado fobre el otrozo fe ajultard,
¥ feran iguales: ax.5.0 el vnocaera dentro
delotro, como DGF,DEF;y fobre 1a mif-
mabafis DF,confiftitan dos fegmentos fee
mejanges y defiguales, que-esimpofsible,

£ 4
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4+ 23-3.0¢l vno caird parte dentfo,y pat=
te fuera delotro,como AHC, ABC;ydos
ci-culos fe cortaran eénmas que dos puns
tog, contra lapr. 10. 3.

" Propol. 2. Probl. 3. _
Comoﬁ- ballael r::fo de P ’\._I X2 *

arcodados GEG.. . ;

Partanfe porlos me-. /.
di“s 115 dos fubtenfas B&E,; Bl
GF,0qualefquier otras.co _
Ls perpédiculares C D, FDsen A, H; ypot
q pafTan porel cetro,cors. pr. 1.3, €l centro
delarco BEG, feri D,¢l punto de fucons
curfo.

Propof. 26, Theors23*

N gulos fgudﬂ enel ‘B b4l

A.‘:m!‘ra, o en laperin 3 :
P{-(f;l de eivenlis ;,[H" ( % .
les , infiiien en persphe- A
vids jguales. AN T D F

" +Porque fi los an- Biglos el fe
gulos.enG,yen H, centros de circulos
dguales. +6 igualesspuesellado AG,esigaal
«<on DH:iy DG, con FH,d 17.1. AD,é¢s
Agual con DE, pr. 4, 1.y elarco Anginou



N Elsmento vercero, Gy
DLF,pr.24.3.yfi losangulosen B,y en E,
foniguales, losfegmentos ABD, DFF, s6
femejantes, d. 1o.3. ypor fer fus circulos
iguales, hyp.los reliquos fegmentos y arcos

WanD ,DLF, feran femejantesy iguales.

Propof. 27. Theor,24-

d.é«wgu!&;-m o)) oA B &

centro o peripheria
de circulos ignales, que
infislenen peri ykerf‘:
ignales, fon iguales. A o

Porq fiendo igua- s
les las peripherias, A D, D H;fiel angulo
infiltente, DGH, es menor g AED, yigual
con AEC; CA._es‘igualcon DH. pr. 26.3.
yconAD,lo mifmo gsde los angulos en

] .

Propof.28.y , 9. Theors25. y26,

28. £étas igwales,
R [ubtenden c; '

cirenlos iguales, pe-
vipheriasiguales.
29. Lar reélas, § DS
en circwlos jonales H
{nbtenden perspherigs iguales. fon iguales.
' Ea ~ a8.porque
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1 28. Porque en LT
Jos airculosiguales -
ACH,DFi;el la-
dn AR, del trian~
gulo'A R D, es
iFu.:l con DE,lado~ . :
¢l eriangulo D EGjel lado DR esigual ¢6
GE,d.12.1.Luego fi AD esigual ¢c6 DG,el
angulo R,esiguslcon E;pr.8. 1. yelarco
AU D igual con DIH,pra6. 30
29, Y AHDesmgual con DIG, elan-
gulo R esigual con E, pray.3. y pues tam«
bien AR,DR.{on ignalescon DE, GE; las
reétas AD, DE,lofon, pr. 8.1.

Propof. 30.Probl. 4.
Ccrm_ﬁ corta vm drcoda-

do, ABC, en dos partes
.'gu?u.
1.cuirefe fobre D,pun-
to medio de fu fubtenfa
AC,lapecpedicular DB:
‘puesen B, corrard el ‘arco dadopor el me-
dio. Porg porfer AD sgualcon CD, BD
comun; yloszngulosen D reGos y igna-
Jes, confint lareéta AB, ferd igual con CB;.
1.g. 1.y 8l atco ABigual con CB, pr. 28,44
: : Propof: -




»

O S, rrener querelo, BaC, el

e

- Elemento tevcero. " 6o
_ Propof. 31. Theor. 27.
E! dngulo, ABC qe exsf~ ;E

teen [emicirculo, esres Bl

gque en, BAGC,[egmeéte ma~ /

Jor que fimicirculo . Mayor Al ‘
guerelo,3DC L qen, BCD,

ﬁgm:xﬂ menor gque fems- &

cireulo. Elangulo,CB 4, del
fegmento mayor giuc [emicirculo, es mayor que rece
toiy CBD, el angulo de [egmento menor que femi-
civenle, es menor que relte %
Porque 1, ¢l angulo BFCesel duplode
ABF, pr. 20. 3. por fer ABF igual 6 BAF,
pr. 5. 1. Luego tambien BFA esel duplode
&os, pr.13.1. Luego ABCes retto. 2 BAF
esigual con ABF,pr.5. 1. § es parte del re-
&o ABC, 3.BAC,c0DC,igualadosre-
&tos, pr.22, 3. Luego BDC es mayorq re-
&o. ¢-Elangulo €CBA, comprehedido de
CB, y del arco AB,esmayor que {u parce
el reétiliggo re&o ABC. s.CB D, com-
prehendido de CB,y del arco D5, s
parte del retilinco EBC, que esretto,por
ferigual a fy recto deinceps,ABC, pr.13.1.
Cofr, Luégotods angulo vetlo cxifte en [imi-
3] circalo
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eirculs, Digo que i del puntomedio de labypoteniss
(4, come de centra, 3 de ldﬁtdﬁs della, come few
midiametrs , [¢ defersbe vn civculo, Laperiphersa
pallarapor el vertice del rello. Porgue fi no,anra an
&ule externo igual con fi interno oppuefte, v ("

Propof. 32, Theor.28.

Tona refla, AB, toca

elcireuloy, CFD, ydel
punto del contalle,C,fesi-
ra otra refla,CE, gt cor-
veel cireulo; los angulos,
ECB, ECA, Ghaxecild
tegéte, AB; [oiguales 4,0, mC
F,los § existe enlos alternas. _fa metes, CDE,CFE,
- Porq fi lafecante fuere ¢l diametroD C,
los angulos ACD, BCDx reftos, pr.18. 3.
ferianiguales a los de los fegmentos alter-
nos, par fer femicirculos, pr. 3 1.3. Y aung
lafecante EC, no feadiametro; por fért‘}
angulo DEC, re€to, pr.31. 3. los reliquos
D,y DCE,igualaranaotroreito, pr3an.
0aDCB, retto pr. 18, 3. Luego EC }5, cs
igual con D, angulodel alterno fegméto,
Y porquelosangulos D, F,iguali ados re.
&tos, pr 22.3. como tambien ECA,ECB.pr,
73 1.y ECB, esigual con D; ECA, ferat=
gualconF. '

prg
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i .

Propof. 33- Probl. K

) CGmofe deferine
’ fobrevnarefta
dada,KFyun [cgme
tode c reulo.que ad~
mita el angulo recti-
lineodads, 4 ,0B.
Siel angulo da-
do esrectos leui- :
tefe fobre larecta dada, vn femicirculo. Y.
fies acuto,qual es A, formefe en K, el angu-
Jo FkL, fu igual, pra3.r.tirefe de k,la per-,
pendicularKC: y otra perpendicular NM,
en N, punto medio de ladadaKF pr.1x.1.
Pues EF, tiradaferi igual con Bk, pr. 4. 1.
Luego el circulo que fe defcrinicre cfe Ecée
tro,y femidiametro EX,paflara fu periphe-
riapor F. Y porque HL , esperpendicular
aHC,cnftrrocael circuloen k,pr.16. 1.y ¢l
fegmento kMCF, defcriro fobre KF, ad-
mite el angulo D, ignal con LkF, pr/32.3.
igual co A ¢ .Y fiel angulo dado es ¢l ob
tufo B, formefe como antes fegmento que
~ admitael acuto deinceps A: yel fegmento
religuo admicira el angulo G, ignalal d:do
obtufo B: porque los angulos G,D, igualé
Eq dos
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dostectos, pr. 22, 3.y tambien los dados A,
" 3 P" «134Fs

Propof. 34. Probl.6.
C omo [¢ corta enoneiy

culo dado, € GFy um E
ﬁg;se.utrgne admita an- g :
gulo tgual convn angﬁo .
reitilineo dado, A; o con
_rn desuceps, H. AR -

Tirefele vna re@ta B
BD, tangente en C, pr.17.4" que haga cort
otra fecante CF, el angulo FCD. igual ¢
A.pr.z;.1.Puesel fegmenta CGF, admit;.-
riel angulo E, igual con FCD, Pre3t.g.
con A, Cenflr. y el reliquo fegmento admi-
teanguloigual con FCB, pr 1.3,y conH,
preii.n,
Propof. 3 5. Theor. 29,

S T dos vellas,
AC,BD, e
cortanen el cin-
exlo, ABCD: el
vellagubs de, ar,
C1, los [e gmétos
dela vns, AC,




{
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b I’Eﬁg?d al rectan gulo de, 31, DI, los [ ‘gimm de

lactra, D.
Porquer.fi fe cortan enel cétro,(vsfeg-
mentos,por fer femidiamerros ignales, G-

) pe¢henderan quadrados y retizulosigna-

les. 2.5ilavnaBD,que paflaporel centro
F, corta laotra AC, nrada Elera del cen-
tro, en femifles,y angulosretos: el reftan«
gulo de BL, D1 con el quadrado del¥,igua
Yara el quadrado de BF, pr.s.2. 0 de AF, fu
igual:cuyoquadradoiguala los de AT,FLpr,
47.1.Luego excluido el comii quadrado de
FlLel re&igulo deBI,DL,iguala el quadra-
do de Al,oel reGtangnlode AT, CI,mitar
desde AC, conftr. 3. Aunque el diametro
BD, corte AC, en partes defiguales, en I
¥G,perpendicular tirada del cétro F,la par
tira por ¢l medioen G, pr.3.3.Y elreétagu-
lode AL, CI; conel quadrado de [ G, 1gua-
larael quadradode AG,pr.5.2. Y con mas
elquadrado de FG, o con folo el qua-
drado de IF, (que es igual con los dos
de IG,FG, pr.47.1.)ignalaralos quadrades
de AG, FG: oelde FA, quelosignala pr.g7
3. Peroel de FA, o FD fu igual, iguala ¢l
reftigulo de BI,DT; c6elquadrado de Fl,.
pr-5-2.Luego excluido el comun quadrado
de Fl, §' reftangulode BI, Dligualarael
: de Al,
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de AL CY, ax. & o big
2. 4. Aunque
mAC,mBD
paflare por el
e tro,nialgu-
na dellas cor-
te' by otra por
&l medios pues quzda probado que el reta-
gulode GI, HI, esigual conelde Al Cls
ytonelde BI, Dlselde Al CI, esigual co
el de BI;DI,“"' :

Propof- 35. Theor. 30.

I de wn punto,
S_.-r, fuera del &

cireulo, B DE, ¢
tiravnavellati
gente, AR yotra

cante, AE: el
reélangule de 14
Jecanteroda, AE,
ydel fu [egmento Cxterne, ADyes | gual cone! quae
dradide la uage”re, AR~ :

' Porquefi AE,paffaporel centro Csel re
&angulode AE,AD ; conel quadrado de
CD,igualaelquadrado de AC, pr 6.2.0 °
los de A B, CB,pr.47.1.por fer B,# ngulo

e~




4
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b ;c&o,};.r&g. Luego excluidos Ins quadra~
7 dosdelasrettasiguales, DC,BC el retti-

gulode AE, A D, igualarael quadrado de

'\ AB. Y fila fecite AE no paffa porelcétio

A
|

f pues la perpendicular CF le parre Y
fegmento DE porel medio,pr. 3.3, €l redta
gulo de AE, AD,con elquadrado de FD,
jgualarael quadrado de AF, pr.6. 2.y con
mas el quadrado de CF, o con folocl de
CD (queesigual alosde D F, FC. pr.47-
'1.)igualaralos quadrados de A F, CFsoel
de AC folo, pr. 47. 1.el quil izuala los de
AB,CB, pr.47-1.Luego excluidos los qua-
drados iguales de las rectas iguales, D G,
BC;el rectangulo de AE,A D, queda igual
con e quadrado de AB,

Carr. Luego 1, los reflangules de los [egmé:
fos externos,y de las [ecantes,q nale [uier.que fei
tiradas del mifmo punto, foniguales entre fi: pues
feniguales ala mifmatangente. 2. Qualefquier
rangentes que (etivan del mifme punto externd [k
iéude:. 3- Delmifme punto, [¢ pueden tirar felas

s tangeres iguales, 4.5 vna de dos reclas ignds
l{s,ﬂ‘rad« del mJTmo punto externa a la periphe-
;{4 del circmlo , es tangente s la otra locs tam-

fen.

Pro-

- —
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Propof. 37.. Theor. 31;

S!Jr[!lifmapnun, D D
D, fueradelcsren= !

lo, ABF, fsrividos /‘

veclas, D_t, D p: de
guelavna, D 4, cor
taclcivenls: I otra,
DB, le esincidente:
el vectangulo de la
fecante, DA, y de fuftgments externa, DC o5} ol
‘@l quadyado de laincidente, DB: a incidente, oz,
es tangente.

Porque i fe tira otrd tercera DF, tangé-
te.pr.17.3.DFE, esangulo reo, pr.18. 3.Y"
puesclre@igulo de DA, DC,es igual cg el
4quadrado de BD,byp.v ¢6 elde DF,pr.36.3.
DB, esigual con DF.Y porque BE, es 1gual
conFE, d, 12. t.y DE,comun ; el angulo,
DBE, esigunal con DFE, pr. 8.1. y refto; y
DB, tangente 2 pr-16.3.51DA no paffare por
el centro E; tirefe laocculta DE y lade=
Monftracion procede. '

ELEMEN-



~ELEMENTO QVARTO

\ . DEBRINICIONES.
[I_Jh

g Efinicion 1. Figura retilinea fe di=
' ze infctipta enotra, BC D, enEF G,
@gﬂud‘ todss [ws angunles, B,C.D, tocan
los lados de la otra, 2.7 entoceslictra
2FC, [e dize cireumfiripta 4 ells. 3o Figus
rarectilineas,EGF,
Jedizeinfcrpraen /——\F
el circulo, eFa, K C
= guando fuws angnlos
tedos, E.F, G, exif-
Temenlaperipheria,
4. Y ciccumfciip-
ta, 3CD, al cir-
<ulo, A guando fus
lades todos tocan la
| peripheria del ciresle: 5.7 entonces el circulo
 fedizeinfcripto enel reélilines. 6.Y circu-
‘ " fcriptoal reélilineo , EGF, quando (i peripheria
tetales angwlos del veélilineo, 7.La lineareéta
EF, [edize accomodada en el cireunlo, EGF,
quands fnsextremos, E,F, exiflen en [aperipheria

Prost
LLe
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Propof. y- Probl.1.

C Oms_[_“;amedt 4o 4 STBTTRLEE N iy
corenle dade, DEC,vna & T
rfé'?a:'g.m! aotradada, AB. :}&:[ E : R
De C; oqualquier o= w
tro puntode la periphg- ™, .3
ria:como centro,y femi -
drmetro CF. fegmento del diametro CE,
igual conla recta linea dada A B, pr. 3. 1s
defcrinafe el circulo D GF; yO D, nra-
da.fera laacomodada iguaf ¢6 CF.d.13.1. y
con AB.

-

Propof. y Probl; 20

omo [e inferine envncire . ¢
Crs!a 3.:‘05‘0.‘!.0& tridn= A H =
L#B equiangmlo con otre dado, - y
ADE, : ) 3
-En D;punto del con- B §\
tiito'dela tangente CE, - E
fiomefeel angulo CDF,igual con AEDG
1004 con B. pr23. 1. porque tirada la re&a
FG. el anguloF, faleignal con EDG, y B
G igual con CDF, y A, pr.32.3. Y losre-
liquosen D, iguales, pr. 32. 1, :

Pro-
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Caau fecir
gun[riue
riangule
a un tirculo
dedo, Fck:
equiangulo co
otre dado, Ce
ED.
En elcétto
M. hagafeel

angulo GM F, igual conel externo ECA:

Pro pof- y Probl. 3.

|'~ FMk, igual con EDB, pr. y.1. Tirenle 1FY,

LHLIL, rangentes a los puncisde s cons
taltos G,F, k: pr-17. 2. Concurniran en T,
H,L,pra8.1; puesfife tirare vna re‘ts da
G,parak el angulo KG1 parte, fenamenor
que ! GM; y GKI, parte, menarg Ko,
&c.Luego IHL, fera triangulo circunfcrip
toal circulo dado F G K, definic. 4. y (ori
equiigulocael dado CED; porque G VIF,
con H,igualaa dos reétos, pr.22.3. 'ywA\C'E‘
con ECB, otros dos, pr. 13- 1. Luegopues
GMF, esigual con ACE, conitr 1, esighal
con ECD.Y del mifmo modo fe demhalira
fer L, igual con EDC, Luego Les iguil 6
E,pry2.1. : ) AT

Pros



8o ‘Elemento quartv;
T‘rgpoﬁ y Probl. 4.
Cmmﬁ inﬁrfu vn

cireulo, envii triane
xﬂlc dads, «8C.
Parcife por el medio
qualefquier dos fus
angulos, B,C.con las
rectas BG,CG prg.1.
y las perpendiculares GD,GE, GF,tiradas
feriiguales,pr.26.1.pues losangulos GBE ,
GBF. (o iguales:y tabié igualeslos angulos
BFEG,BFG,cenflr-y el lado opuefto,BG,co-
mir.Lo-nifmo coftaen los triagulos ECG,
DCG. Luego el circulo que {e defcriuiere
de G centro, yfemidiametro GF, paffara
{u peripheria por D,E;y quedara infcripro
eneltnangulo ABC, 4. 3. 4. -

Propof. y Probl.s.

A Ome fe civeumerine vn civewlo avn triangue
lodads, «:C, '
Esen fubflacialapr.ay. 3¢ Partanfe dos
fuslados AB,AC por el medio, ¢o las per-
pendiculares DF,; EF.concurriranen algn

punro, como en F, como conftara fiimas
s ginamos
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inamos y- -
| areftatiras .

|

'\ da entre E

W pues
e esigual
. cdBD, coft.
- DF comu;

y iguales los
angulos A-

| DF,BDF,
 enftr:AFes
igual co BF,
74 1.y con CF, Luego el circulo que fe
~ formarede F centro, yinterualo BF, pafs

fard fu peripheria por A, B, C;y quedar2

circumfcripto alttiangulo ABC, d.6. 4.

9. Como fecircumferine wn

circulo, 4 vn guadrade dado,

¥ ¢l quadrilatero ACDB, l¢ fera quadrado
, E infcripto

Propal.y Probl. 6.y o.
ACDp,

G,Cama feinferime va qua- i B)
| 6. Tirenfe enel circulo

dradoenvncirenlo da-
do, ABDC,
dado ABDC, los diametros AD, BC, que
fecorten en angulos retos en elcitro Es



32 Elemento quarto,
infcripto. Porquefiendoel
angulv A E B,recto, conStre
los reliquos A BE, BAE, fe-
ran femirectos, corr. pr. 32.

1. y tambicn BDE,DBE,
& ..y reétos ABD, BD C, :
&ec. yfinalméte los fados AB,BD, D C,
CA, ferd iguales,por ferbafes de triagulos,
de lados y angulos co prehendidos iguales
pr4-1. RBC, ACB. ‘

9. Tiradoslos diametros perpediculares
AD BC,é el quadrado dadoACDB,por fer
fus lados iguales y agulosréctos, Jos agulos
ABC,ACB,BAD,y los dsmasparciales en
A,C,D,B, ferd iguales,{r.s.t.y femirectos,
cerr, T, pr. 32.1. Luego los lados EA,E T,
E D, EC, foniguales, pr- 6.1.y ¢l circulo
formadode E centro, y femidiametro EA,
paflar fu peripheria porB,D,Csy quedara
circumfcripto al quadradodado,d.6. 4.

Propof. y Prabl. 7.y 8.

. Co:uo e circumferibe vaguadrado avn cirs
cwiodados. AsHF. < =}
8. Como [ infcrme v cireuls envn quadrade:
dade, BCHL. ' _
7. Tizele lastangétes CB,BLIG,GC.pet
_ , pendia



)

* tros AH,E F, perpédiculs-

\ \ l
: ¥ Sligulos en E,y D,conity,

. Elemento guarto. 83
pendiculires a los dume- ¢

resen D centrodel circu-
o gado. Por fer re@os Jos

lasrettas AH, CG,feran @ H
paralelas, pr.28. 1.parale- -

1as CA,GH, por {erre&tos los angulos erg
A, y H.y CH, paralelogramo. y por la
mifma razon feran paralelogramos, AT,
CF,GF,y por ferAHG angulo re&to,condtr,
Clofera, prepof.34. 1.y por lamifma ri«
zon retos, G, 1L.B. Pero AH feriigual con
CH, BI; EFfuigual, igual con CB, GI,
pre33.1.Luego CI es quadrado circumf-
cripto al circulo dado.

8. Tirenfe por dos puntos medios de los
lados del quadrado dado, las rectas, A Hg
paralela con CG, Bl: EF,paralelaco CB,
Gl.pr. 31. 1.y feran iguales con loslados
delquadradodado. . prep. 34. 1. yentre fis
Y DC,DB;DI, DG,paralelogramos,y de
ladosiguales, pr. 34. 3. por fer femifles de
rectos iguales, losque concurren en B,C,

‘G, I, confir, Luego el circulo que {e forma-

rede D centro,y entreualo AD, paffari {ir
peripheria por los puntos E,H, F:y queday
rainfcripsoen el quadrado dado.

AR T Propofy
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Propof. y Probli1os
Co:m fe forma vn . By
trianguloifsfceles, § N "--.‘. :
cuyo cadaangnle enla #hips
bafis, fea el duple del j
religus.’ : "B SO\ -,
Cortefe qualquier -

refta AB,de modo 3 _ A
el rectigulo de latoda AB,y del vn fegme®
to BC,iguale el quadrado del otro, A C.p.
11.2.De Acentro,AB femidiametro, for=
mefeel arcoBDE, en elqual {e acomodara
BD iguilcon AC pr.1. 4. Tiradas las reétas,
AD, CD,circunfcrinafeal tnagulo ACD,
elcirculo ADC, pr. 5.4.al qual BD ferata-
Eente en D, pr37.3 .-'ppl"l%r el reétangulo
¢ AB, CB,igual con el quadrado de BD,
o AC, fuigual; 5. L uego el angulo BDC
esigual con GAD,pr.2,3.y CAD,CDA,
juntosigualari aBDA_ ex.2. Y porg BCD
iguala alos dos, CAD,CDA; pr-32.1.igua-
laaBDA,6 DBA, fuigual,pr.s.1.y DC fe-
raigual coDB.pr.6.1.0¢6 AC,{uigual coffre
y elangulo CAD, ferdignal con CDA, pre
5.1.yABD, y tambien ADB, el duplode

BADj;pues DCB, fuigual,loes. - ’
ro
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(

e
| =

Propof.y Probl. 11.

mo [¢ infcrine vn petagas A
no equilaterey equiangulo, ?

envn cirenlo dade, ADBCE,

Infcrinafele el ifofceles  \|/.
ABC, equiangulo conel " g
del probl. 10. Y partidos
fus angulos en la bafis,por
el medio, con las rectas BE,CD,F’.Q. 1.los
quatro angulosen que los reparté,y el del
vertice feranigualzs, pr. 1o, 4, iguales los
arcosdel circulo dado en que infiften. pr.26
3.igualeslascincoreltas AF, EC, &c, que
fubtenden eftos arcos , pr-29. 3. yfinalmé-
te iguales los cinco angulos que las mifmas
fubtenfascomprehenden, pr. 17 3.porque
cada vn dellosinfilte en tres arcns iguales,
del mifmo circulo. Luego AECBD, es ¢l pe
tagono que ¢l problema pide.

Propof. Y Probl. 12,y r3.

12 ( :o.mafr esrcunferiue un pétagonoregye
; . &
lar, aom carcule dado, 20 DE.

13+ Comofe inferive uncireulo,en vnpentd-
genedado, H kL)t G,
F; Jiren-
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‘32, Tirenfe,pr.57.3 Jas ta- :

getes HK KL, LM,MG,
GH, perpediculares a las
rettas FA, FB,FC, FD,
FE,que uradasde F,cen-
trodel circulo dado, de-
marquen en {u periphe-
ria los angulos rFe vn pé-
tagono regular inferipto, propef. rr. 3.
Pues lastales tangentes concurriran, pra8
1.Y coprehenderanel pentagono del pro-
b]emaJ’orq los quatro angu]os delos ‘qua-...

drilﬂiﬁf(’ls BC,CDJQU&]S’ quatro PC&OS.,M‘IT. g

5.pr-32.1.ylosen B,C, D.&c. {on reétos,
pr- 18- 2. Luego losdos BkC, BFC, ipuali
dos rettos: y CLD,CFD . &c. Pero BFC,
CFD, foniguales, pr. 27. 4. Lueao losan-
gu}osldzl PUm-agonﬂ, enk, L-B&C, lo fon.
Y fuslados rambien; porque HB.es tangen
te igual co HA;G&sgaon GE, &c. Corr.:.s:i
3.BF,0AF,&c.d 13 3 F,comii.Luegoel”
angulo BFH 1guala AFH; ATG, EFG, &c.
r. 8. 1.Peroconita yaque BFA e« igual ¢6
AFE,&c.-Luego HFA, GFA, mitades de an
guiosiguales,fontguales. Y pues tambié los
reitos HAF, GAE {on iguales:y el lado ad-
jacente AF, comuns HA . esigual con GA,
or. 26. 1.y la micad de HG:HB, la micad de

: |
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! HK, &c. Y pues las mitades HA, HB, fon
" jguales:lastodas,HG, Hk , GM, &c. fon
iguales.
oy ‘P . Cortenfe qualefquier dosangulos
v % del pentagonodido HKLMG, porel me-
| dio con lasrettas GF, HE, pr.9.1. eftas c6-
curriran en algun punto,como en F, pr.at
a. Delqual punto fi f& ciran las rectas F K,
FL, FM, partiran los reliquos angulos por
el medio: pues acercadelosangulos igua-
lesFGH, FGM, conftr. loslados FG, GH,
~ fonignalescon FG, GM. Luego el angu-
'\ JoFHG,es 1igual con FMG pr. 4.1.Y pues
= FHG, esla mitaddel todo H; FMG, lo fe-
ri del todo M;fuigual byp. &c. Tirefe mas
1as perpendiculares FA,FB. FC,FD,FEsy’
porque en los tridgulos FAH.FBH,losan-
gulos reftosen B, y A foniguales,ylos en
H;yellado oppusfto FH,comun;FB,FA,
foniguales,pr.25. 1.Lo mifmo esde losre-
liquos perpendaicalares. Luego el circulo
defcriptofobre F centro, de femidiame-
tro FA, paffara fu periphériapor B, C, D, E;
zqucdara infcripto enel pentagono da-
0. :

|
|
! F4 Pro~
|
|
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Propof. y Probl. 14.

Omo [¢ cireum ferine yn '?‘
Cﬂ'r:uk, avn petagono re= — &,-f B
Zular dads, ABCDE, ( \

Partanfe por el medio /B

qualefquier fusdos angn D /
los, por las rectas BE, CF, =

pr- 9. 1. yen los triangu- . S S
los ABF, CBF;lés lados AB BF.feranigua«
lescon CB, BF ; yiguales fus angulos con-
tenidos en B. fyp. Luego AF feri igual ;
con CF, pr. 4. 1.y con BF, EF, DF, porla -
mifma razon. Luego el circulo defcr:Pco

de F centro, y femidiametro FA,paflara fu
peripheria por B,C,0,E: y quedard circu-
{tiptoal Pentagono ABCD E-

Propof. y Probl. 15+
Co»u [einferite un hexa=

gono regular,en un civcu-
lo dado, 4EC.

Tirefe en'el circulo va
dizmetro AD;de D cen-
tro,y interualo DG mirad
de AD,elarco EGC: yde




L

L3

-
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E,C,por G, las rectas EB, CF.Pues lss re-
£tas AR,BC, &c tiradas, ¢oprehéderan el
Exagono del Problema. Porquecada an-

ukp de los triangulos EGD, CGD,que (6

Juilateros,d. 13. e.ferd vn tercio de dos re-
€tos, corr, 4 pr.32.1.y 10sdos igulos CGD,
DGE, hazencon EGF, dos rectos, pr. 13.1.
Luego FGEes vnrerciode dos retos: y to
dos tres {on iguales étre fi :y ¢6 10s reliquos
oppueltos € el vertice G,pr. 15.1.Luego los

“arcosen queinfiftenlofon pr. 29. 3.y c6-

prehenderan hexagono equilatero:y equi-
angulo;porg cada par de los angulos par-
ciales €A,B.&¢,s0 dostercips de dos rettos.
Corr. Luegoellade delhexagono,es igual alfe-
midiametro del circuls en ¢l gual ¢ infirine.

Propof,y Probl. 16.
Co:mﬁ inferibe vn

guintedecagono re
gular, envn cireulo da-

do. AGFC,
Infcrivafe el tridgu-
loequilatero ADC,
pr2.4.y el péragono
regular,AGFED,pr. %
11, 4.cuyoalgunangulo fecomponga ¢o
algun




90 Elemento quarto®
otro del triagulo, :
comoenA. Y porg
A D fubtende vna
tercia , y AGvna
quinta parte de la
peripheria : fi efta
fe imagina repar-
tida en 5. parees
iguales,elarco AG : ;
corédra tres dellas, GDF otras tres;y el ar=
co AGD.cinco. Luego DF, ferd vna dect-
maquinta parte.Luego fi fefubtede vnare
&aentre D, F.y otras quatorze iquales. pr.
1.4;quedariinfcripro qundecagono equi-
latero: y equiangulo,pr.27.3.pues cada vno
dc {us angulos,infifie en treze partes iguas
Jes de la mi{ma peripheria.

No ha fido neceffario aduertir el metho-
do de las infcripciones y circnmfcripcio-
nes del circulo,a lasfignras regulares tedas:
de cuyas infcripciones enel cireulo, efte
elemento trata:ni tan poco fus circifcrip-
.ciones al circulo.Porque {on operaciones,
que {e executd por ¢l arte de los problemas
12,113, 14;fabido primero el methodo de
fus infcripcionesenel circulo. '

Y aunque efte mifmo elemento enfeiia
folamente lasinfcripciones del Triangulo,

Quagdra-
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f’andrado.PEra gano,Hexagono,v Quin-
" decagono:fus praxis fe pueden eftéder por
. Jacontinuabifecionds (uslados , alas in-
Mgi}tiones deotras infinitas figuras rezu-
- “ares, que las exceden por duplo mayor nu-
mero de lados: y las vnas alas otras, enntie
nua,y{uccefsiuamente.Por labifec1d pues
de los lados del Tridgulo, fe infcrine elH ex
agono; porlade los delHexagono,el Do -
decagono,&c. Porladelos del Péragono,
el Decagono; por la de los del Decagono,
ellcofagono,&c.por labifecid delos lados
, . del Quadrado, el O&agono; por ladelos
“del Ottagono,el Sexiedecagono, &c.
Nifoloel Pécagono,fino las demas figu-
rasregulares todas, fe pudiera infctiuir en
el circulo, immediatamente, por medio de
vn [fofceles, cuyos iguales angulos en la
bafis cuuieran la proporcion conel delver-
tTice,que agora apuntare,

Por la infcripcion del Tfofceles, cuyo
cadaanzuloen la bafis fueraignal conel
del vertice,fe infcriuiria el Triagulo regu-
lar:pues el ral Tfofceles lo feria.Por lain{-
cripcion del I{ofceles, cuyocada angulo
en la bafis fuera el duplo del del vertice, fe
infcriviriael Pentagono, pr.11. 4. Porla
infcripcion del Ifofceles cuyo cada ari G-

o
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Io en fabafs fuere el triplo del del vestlees|
feinfcriviria ol Heptagonotcon fulo divi-
dircada angulo en la bafis en tres partes M
ignales. El Enneagono, por la inferipgion [
del Hfofceles , cuyo cada anguloen lfﬁ‘ﬂﬂ »
fucre el quadruplo del del verrice: con {o-
lo dimdir cada vno dellos,en quatro parces
1guales. Y afside las demas regulares de la-
dosimpares. De fucrte que los angulos en
Lis bafes de los 1 (ofceles que firué a {u inf-
cripcion, han defer multiplices de losde
los vertices, fegun el augmento continuo
de proporcion apuntado. ,
Perolos que firugn alas infcripciones de =
las figuras regulares de ladospares,o de nu
meroigual, hande tener proporcion fef- =
quialteraconlos de los verrices; en conti-
nuo agmento,fegunel orden,y excello de
las mifmas figuras. Infcribiriafe pues el
quadrado,por Ifofceles ,cuyos angulos en
labafis , fueré fefquialteros del del veruce.
ElHexagono, por el Ifofceles cuyos angu-
losen labafis fueré duplos felquialceros del
del vertice. EIO&agono, porel Ifufceles,cu
yosangulos en la bafis fueren triplos fefquia
alteros del del vertice, &c. y
Pero porque hafta aora no fe ha hallado
geometrica coultrucion deftos tales llfn(;
celes
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.,!'celc! (pormas q Oronniofeaya pagado
{" délo qus erradamense fabrico) los auta-
q res fe veen oblhigadosa aprouecharfe de o+
A,_trogmodos baftantemente geometricos,

. % pero quepiden , y prometoenlugar mas
proprios

i




ELEMENTO QVINTO.

DEFINICIONES. R o4

2N
g Cfinicien 1.Parte,es magnitid de ma
B goirud menor de maysr .guando lame
§ 7ormide la mayor, Define laparte a-
- liquota,guales 4de 8, 12,16 ,n0la
aliquanta, gusles 4 de 5,7, 9. Definicion que
Las comprehenda aentrambas, y lo es de parte en
comun, es. Parte, es magnitud de magn tud,me-
nor de mayor, quande L4 menor vepetida excede la
m-’)ﬂr-

2. Multiplice, es magnitud de maguitnd,
mayor demenor, quands lamensr mide la mayor,
Estambien difinicion particular demulriplice c5-
parado con [u parte aliguota. Ladefinicion de mul
tiplice en comun, es. Multiplice,es magnirud de
magnitud, mayor de menor, quando l& mener repes
trda excede la mayor.

3. Proporcion, esmutua habituden cantie
dzd de dos magnitudes de la mifna efpecie. Mu=
tua habitud en cantidad esio mifmo qgne fundame
topara guelas magnitudes que latieneny [¢ pueds
comparar entre fi.comoiguales o defiguales. 0 es fu
mifmas gualdad odefigualdad. i bastague [¢ pue
dan compards erive i de ora [uerte, como en conmen
it
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. : . . “ Ay
wiensido de[conueniencia de natwralezas, propries

" dades, o acadentes. Y aungwe efta habitud [-nda
propercion princspabmente entre cantidsdes contia

f

nnass [ eStzende alas difirecass y aldss demas co-
Lacfue retienen algunrefabio de cantidad;come &
“ wexes, Ingares, monimietos,pefiz,medidas. poten=
cias, crcuﬁ Je comparan entre fi como sguale; o de-
figuales T lamagunitnd que [e compara aotra,fc la
mael Antecedente de la proporcion ; Confe-
quente, lamagnitud a que otrafe compara.
4 Lo magnitudesfon dela mifmaelpecie,
(enerden a propercid ) quids gualgner dellasmul
tiplicads prede excederlaotra Nofonlucgo dely

. . mosfmafpcie, linea. fuperficie, y euerpe: ni el ana

guloretlilineo, y el de contingencia.

§. Semejancaen proporcion [¢ llama propor-
cionalidad, o analozia.La habitud encantidad
gne 6 tienecon3, o8 con 4, [t Uamaproporcion.
Tporgue 6 tiene con 3: lamifmahabitud en can-
tidad, § 8 con 4:efa femeianga en habitud o pro
percionentre 6,138,4: [¢ dize analog;a.

. 6. Las magnitudes que tienen la mifmaproe
poreion,Je laman proporcionales. :

7. Proporcionalidad pide tres termines 4
o menos. T bailan quands es continua; comoes
lague ¢ hallaentre 8 a,2. Perequendeés difcre«
ta onterruota. gual eslaque intercede entre 8,

436533 71 cefousa de guatroserminos,

8. Qua
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8. Quatro,o mas magnitudes, fon pros
porcionalesigue esla primera 6, tiene con 1y foa
gunda 3:lamifms proporcion que lacercera$, con
baquarta 4: guando lor egnimltiplices ‘5 qualef~
guier Qfran) 12, 16 (o gualefguier otv08)d 4 |4 prse
meray tercera.€ 8:(ode Lam’ i fuerre mayeres,
mienvres oiguales con los egmimultiplices(qualefa
quier que [ean)o,12;(o qualefyuier otvos)de la fe=
gundayquara, 3, 4: £l vao contlvns, 12,c0n9;
comeel otraconel otro (6, com 12, D¢ maners que
fi vz, multiplice dela primera 6 yes mayor 79 mul
siplice de lafigunda y: 16, equimultiplice de la
rercera 8,(o que es 24 multiplice.de8 [a tercera,

anto 12 foes de 6, !ﬁyr:'mem)e: mayer gue 12, . |

equimuliplice de la quarta 4,0 que 12,9meestd
hultiplice de 414 guarta, guanto 9 loes de 3, la
fegunda: y fimenor menor: igual, fi igual, Porque
preporcion es mutua habitud en cantidad de dos
magnitudesyo fumifma igualdad o defigmaldad,
fundamentoparaque [¢ pucdan coparar entre i coe
me iguales odefiguales Luego paraq quarro mag
mitudes fean proporcionalesy o gue el vn par tenga
entrefi lamifma proporcion gue el otyo; e:_umﬁ-
tio § la vnao la primera wagnitud delvn par; [ea
mayor, menor,o1gual co laotra [ punda;de lamif=
ma [uerte gue lavna del otre par.o latercera mag-
hituds esmayor, menor, o igual o laotra, o quartd
magnitnd. Luegotambien s necelaris 7 fiu Y
B d Pz
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. multiplicesobfernan entre [i la mifma correponde
* eia. Pueslosequimultsplices de dos magnstudes,
Jonlasmimas magnitudes tomadas igual numero
| devszes. Luegolamifina proporcion que gnatre

P e ¥ i

W cantidadestienen entre fi, tienen [us equimulti
plices.T aunque en la explicacion desia definicio,
o theorema vninesfaly lema, vfode exemplo de
magnitudes de la proporcion difcrera 5 lo mif-
mo [¢ entiende de la continua: porque aungue fus
terminos vealmete no palfan de tres [on guatro vira
tnalmente;, pues el fegundo [¢ toma dosvezes, y

firue de 1 Jegunda yterceramagnitud. _
9. guandoel equimulriplice de la primera mag2
© = mitud, excede el de lafegunda, y el dela tercera,
no excede eldela quarta; la primera tiene ma-
yor proporcion cenla fegunda, gque la tercers

conla quarta.
10.Magnitudes homologas, fon Antecedés
tes ¢o Antecedétes,y Confequentes con Confequitess
11-Proporcion alterna,o permutada, es
guando el antecidente [ comparaconel antecedéa
te;yclconfequente con el confequente . Como fi 9
tientcon 3, la propercion que 6 con v [einfiere,
Iuego alternando,o perm utando; 9 tiene ¢con 6,14
que 3 con 2. Efte mode de argumentar necefiita
demagnitudes todas de la mifina ¢fpecie. Porgus
aunque la primera magnitud tenga cola fegunda,
U4 Linka Gon otra; Lamifma propercion quelaters
» SO s G era
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ceracon laguarta,una [uperficie con otra: mo G i
fiere, luego la primera, que eslinea, tiene conla - \
tesiera quees [uperficie la proporcion queda fegii=
da, que es Linea, conla guarta, que es fuperficic. (
12. Proporcioninuerfa, o conuerfa , er (¢
qguands el confiquente come antecedente , [i com=
paraconel antecedite comoconfeguente, 55 9 tie=
necon 3, laproporcion que 6 con 2: Luego conuera
tiendo, 3 teenecong, lague 2 con 6.
13.  Compoficion deproporcion , es
guandoel compuesta del antecedentey confequente,
Je compara con el cenfequente, Sig tiene con y,la
proporcion que 6 con 2: Luego cothponienday13 tie
ne con 3 lagnc 8 con 2. .
14. Divifionde proporcion , e guande
elexceflo gue el antecedente haze al confequente, fé
compara conel confequente, Si 9 tiene con 3, la pro
porcionquess con 2: Luego dinidiends, 6 tiene co
3, baque geona,
15. Conuerfion dé proporcion,es usdo
el ansecedente [e comparaconel exceffo quehaze al
¢onfequente,Si 9 tiene con 3 la preporciongue 6 ca
2: Luego porconyerfion de propercsen, g riene con
6, laque 6 con 4. :
i0. Igualdidde proporcion , esguands
propueflastres,o mus magnitudes, y otvastantas:de
tal [uerte proporcionales,que das y dos tengan fiems
prela mifmaproporcionsftinfiere, luego por :ﬁ;‘l!
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® dad de proporcion laprimeradelvn terno tiene ¢
Juvltima,la proporcion gue la primera del otro,con
fuvitima.

\ 17. lgualdadde proporcid ordenada,es
% quando proputfias tresomas ma Juitudes ,12,6,35
" yoetrastantac, 8.4,2: detal fuerte propercionales,
gue da primera del primer terno,tenga con (i fegiia
da, 12¢0n 6, la proporcion que la primeradel fe=
gundoternoscon [u fegunda, 8 con 4: y la fegnnda
del primer terno con [4 rercerd, 6 con 3, la propor=
cion quela fegnnda del fegnuds terno con furerces
4,4 con2: ] feinfiere, [uegoporigualdad de pro=
porcion ordenada,la primera con lavitimadel pré.
* = merterno, 12 con 3stiene L4 propercion que la pria

weradel [egundoterno confuvitima, 8 con 2.

18. Igualdad de proporcio perturbada, es
guado prpueStas tres, omas magnitudes,12,8,4:y
otras tantas,12, G,4; propercionales defordinada~
wmente, de tal fuerte, gue la primera mdgm'ud del
primer terno tengacon fu fegunda, 2 con 8,14 pro<
porcion que la fegnndamagnitud del fegundoter=
no, con [l tercera, 6 con 43 y la fegundamagnitnd
del primer terno,'tiene con [ tevcera, 8 con 4,144
Laprimera magnitud ded [egundoterno, con fu fe=
gonda del mifme terno, 12, con 6.7 [¢infierey
Iuego porigualdad de proporcic defordenada L prie
meramagnitud del primer terne, tiene ¢6 fu vitimay
12 con 4, la proporcion', que la primera de

Ga Jegnnde
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Jegundo, con fuvltimayrs con 4.

Hafta aqui lasdefinicionesordin arias def-
te elemento. Pero afiadire dos palabras de
las varias efpecies de proporci6, por fer di-
uertimicto,que en lugat proprio,dari mu<™
chaluz ala materiaentre manos:y allana«

1

rd el hortor delincondito Ienguaje en que
fe fuele proponet.

Quido [a proporcion de dos magnitu«
des,cstal\q fe puede explicaren numeros;
como fi es dupla,tripla, &c. qual es la que
intercede entre magnitudes commenfirae
bles, o que tienen alguna aliquota comi,
o lamifma comun medida: fe lfama propore ©
cion vational. Y irracienal, quando no:qual es
la que intercede entre el diamerro yella.
do del quadrado; pues el diametro no ex.
cedeel lado por parte alguna aliquora, fe-
gunda. tercera,quarta, © otra alguna q les
puede medir aentrambos;quiero dezir, 4
repetida, o multiplicada algunas vezes dew
terminadas,fe 2jufte con el vno, y el otro 3
oque fe pueda exprimiren numeros.

. Laproporcion que fe halla entre mag-
nitudes iguales, (e llama propercion de 1gual
dad:y defigualdad, 1a que entre defiguales, y
quando la magnitud mayor fe compara co
damenor,de mayor defigwaldad: de mcm,:lqui-g

0
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do la menor fecompara con la mayor.
~ Laproporcion racionalde mayor defigual -
ded,fe dinide en mwleiplice, fuperparticular, (-
&, perparciente, multiplice[uperparticular, multipli-
.« ¢t fuperparciente.La de menor defigualdad en fub
multiplice, [ubfuperpartioulary fubfuperparciéns
te, ﬁu&mu!ﬁph‘ceﬁper"ﬂiuﬁar s [ubmultiplice-
Juperparcient:, e
Proporcion multiplice eslahabitud en cans
tidad de 14 mayof magnicud con lamenory
quando la mayor contiene la menor: al-
gunas vezes precifa y jultamente; como 2,
__ 3,04vezes&c. & %;gun las vezes quela
" contiene,fe llamadupla,tripla,quadrupls, &c,
Proporcien [uperparticular, es quando lama«
yot contiene la menor vnafolavez;y mas
alguna {u parte aliquora dela co nrenidas
como mitad , tercera, quarta parte, &c.
Quando vna vez y vnamitad,{e llama pra-
porcion [c[quialteca: [efquitereia, fivnavez,y
vna tercera parte: fi vna yez,y vnaqnares,
[efquiguarta,cre, . P
\ Proporcion iﬁp:rym!mt:,e_s quando1a ma-
yor cotiene lamenor vna fola vez;y mas al
gunas fus partes aliquords; pero tales, que
todasjuntas no componen alguna fu ali-
quota. Tales la proporcion'que 8 tiene con
s;pues le conriene vna vez,y tres vnidades
G3 fus
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Yus aliquotas de 5, pero que juntas no hazé
algunaaliquotade 5.Si la mayorcontiene
fa menot vna vez,y mas dos (us aliquotas,
que no hazen vnafir aliquoza, fe llama fo-
perbiparciente:(i tees. fupertviparciente, &cc. Y &
1as dos partes fobreanadidas (6 dos tercias,
fellama fuperbiparciente terciasy fi quineas, fip=
perbiparciente guintas, 8 c.S1 cinco terciay, fu=
pergnintuparcientetiveiass fi \!b vindecimas, fii-
perdecnparesente vndesimas, &e. Peroenefla
efpecic nopuedssuer fupzrparciente foe
gnndas.Porque fi la mayoraotiene lame-

nbevna vez,y dos fus partes fegundas, ja

cosntigne dos vezes,y es multiplice; dupla,
Stvmavez,y vnafegundajes fuperparticu-
Jar; fefquialteraiFampoco puede aver fus
perbiparcientequareas; fextas,oftauas; de-

‘1'1

cimas &c: Porque dosquartas, hazen vng

mitad;des fextas, unatercera, &c. Y afkilas
tales proporcionesferd fiépre fuperparti-
culares. SOV ALY T O YRy ¢
Propercion multi plice ﬁammfmfa‘. esquan
do la thayor magnitud contiene la menop
algnnas vezes, como.dos; tres, quatro, &c,
y mas alguna fi parte aliquota. Tal propor
cion tiene 9 con4: pues la contiene dos ve
zes.y mas vna fu Quartaparte;y fe llama,du
P fuperparticular fefpuignarta.Y fogun Jos ves
T3 Zes
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#® 2e5quelamayor coiene la menor, tienc’el
* apellido de dupla, tripla,quadrupla [uperparti=
enlar.8¢.Y filaaliquota que {obrezfadees
micad, tercera, quarea parte, &c de la me-
® nor; fedize dupla, tripla, quadrupla, ¢ré. fef-
quitercia. [¢[7uiquarta, ¢76.
2anltiplice fuperparciente, es quando Ia ma-
yor contiene la menor algunas vezes , co-
modos, tres, &c;y algunas fus aliquoras,
que no hazen vna fualiquota. Tal propor-
cion tiene 11 con 3 Si la coriene deita fuer-
te dos vezes, es multiplice dupla fuperpacien-
te: fi tres , multiplice tripla fuperperciete, €76,
* = ¥ fegun el numerode las aliquotas que fo-
breanade, fe dize multiplice dupla, tripla,cre
Superduparciente, fupertriparcite,cre. Y final-
mente fegun la calidad,o denominacio de
Jas fobreaqiadidas,multiplice dupla tripld, ere.
fuperbiparciente, fupertriparciente, (e, Primeras,
$erceras, guintar, vndecimas .

Todo lo que acabs de aduertir de las cin-
co efpeciesde la proporcib de muyor defigual
dad,fe enticda de la de menor Jeﬁgﬂ'ddd, ana-
diendo 1a particula fith. Puescomo la pro-
porcionde 10 ¢0 1,65 deenplaslade v €O 10,
es fubdecupla. Comolade s €6 3, €5 tripla fu-

perbiparciente tercias; 1ada 3¢ 11, €s fubtripla-
[eperbsparcienteercias, res -
‘ > Eflas
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Eltas fon las divifiones, y efpecies pofsia

bles en la proporcion racional de mayory

menor igualdad. Porquela magnitud ma-
yor,forgofaméte cotiene la menor algunas
vezes precifas, y tiene co ella ke proporeis mul
tiplice 5 o vna vez, y masvnafu aliquota, y
©s fuperparticnlar; 0 Via vez, y mas algunas
fss aliquotas que no hazen vna aliquota, y
es [uperparciente. O mas que vna vez, y vna
fu aliquota,y es multiplice fuperparticular:o fi
nalméte mas que vna vez, y algunas fus -
kiquortas que no componen vnaaliquota, y
esmultiplice [uperparciente. Y 'de las mifma
fuerte {olamente, puede fer vna magnitud
contenidaen otra.

Eftas efpecies de proporcion, porrazon
delas varias materiasen que fe exercitan,
conflituyen las eres principalesefpecies de
proporcionalidad.. o analogia ; que fon la
Geometrica,laArithmeticayy 2 Hermonica,o mu
fica. .
Analogis o proporcionalidad Geometrica , es
quando tfeso mas numeros o magnitudes,
tienen la mifma proporcion, como queda
aduertido enla definicion 5. 5. Como en=
tre 2,6,18,&c.Pues cadavna deflas magni=
tudes o numeros, tiene la mifma proporcia
con fuimmediato, Y €s continua, o difcres

iE £a,

&

]
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® ta, como aduertid. 6, §- Efta analogia es
" l1a que propriamente fe dize, proporcionali-
8 dad: y laarithmetica y hermonica, medie-
s dad.
' Proporcionalidad arithmetica,es quando tres
© mas numeros proceden conla mifma di-
forencia:como 4,7,10, &c.delosquales ca
da vno excede {u precedente por 3.Y es cow
tinna,quando cada vno afsiexcede fu prece
dente fin difcontinuar la progrefsion, cos
mo enel exemplo pueftos y diferera, quido
fu progrefsion admite intertupcion, y fo-
losdos ydosla conferuan, y nocada vno
+ = con fu precedente rmmediato; quales fon,
8, 11:15,18: 19. 22,&c.

Preporéionalidad hermonica, esquando tres
numeros eftan defpueftos de tal fuerte,que
el maximo tiene con el minimo,fa propors
cion que I differencia de los dos mayores,
conla differenciadelos menores. De mo-
do que ni tienen la mifma differencia, co-
mo en laproporcionalidad arithmetica; ni
la mifma propércion,como en la Geome-
trica. Tales fon, 3, 4,6.Porg el maximo 6,
tiene con el minimo 3, la proporcio dupla:
quees laproporcionq la differencia delos
dos mayares, 6 y 45! que es 2, tiene conla

differencia de los dos menores 4,y 3.que cs
1. Lo
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r.Lomifmofev enlos numeras az, 12,5
Llamafe hermonica, porque funda las confo-
nacias muficas.Como fe vee en el primer
exemplo,6, 4, 3. Pues6 tiene con 4, 1a pres

porcion fefy wialiecd, enqueconfifte la sonfoni-

ciadiapente, o quinta: 4 tienecons,la propors
¢ion [efquitercia, en que confiftela e fonancia
diatcfleron, 0 quarta; y 6 tienecon 3;la propors
bron dipla, en que 1a Gonfonancia diapfin,e ofla-
ua, confifte. - '

PROPOSICIONES.
Propof.y Theor. 1.y 12.

Y. Q Iqualefguier mag= _ Sisid
: S nimdrx,?.zr, C; ﬁﬂ 6: é.IB)_Q‘?

eyuimultsplices de otras
tantas; B, D; m{‘gxd 10 EF 3 )

igualmente de i corref- _
pondiente, _a de B, 6mo C de D: Todas iuntas, A

C, 0 £, [ontan multsplices de todas juntds, de BD,

o Fycomo cadavnaen partréutar de fu cortefpondiéa

18, como A de B ,#como Cde D, !
12, Sigualefjusermagnitudes fin propercio

wales, A con, come C conD:todoslos antecedéw .

ves funtos y AC;0E, tienen con todos los confeque -

16sjuntes, BD 0 F; {4 !npdrrfm que tfdd antedés
= ek b dagnihias te

/

5
/
P
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¥z pa tticular con [ 63 fequente particalar, la que
AconBso l.lqmr Ceon D.

1. Porque los todos nio pueden fer ma-
yores omenores que todas {us partes jun-

. tas.Luegoel rodo E,no puede contener el

todo F, mas o menosvezes, § AC, las par+
testodas de E,contiens BD, todas las par-
sesde F. ¢ ‘

12.Y porla mifma razon, no puede F,
cayas partes todas fon AC, tener conF,
cuyas partes todas fon'BD, otra propor-
cion que laque A {gparada, ticne con B @
parada: o que la que C feparada’tiene con
D feparada. Pues fi puede; lostodos pue:
den ferde otra fuerte mayores,iguales, o
menores que fus partes juntas. ®

) 2os

: Propo:_f. y Theor. 2. y 24, |
2,01 la pri- 1@ls 10 10" -
et s

nitid, A yosts 3
iulripliccddq : 6‘_:&'534"
fegunda, pyco- e 4T Bl oh v
molatercera,C,delagiarta D: y laguinta, E, 73
multiplice de ks e iiiida, ™y coma la féxta, F, dela
quarta,D: G, la compnefta de, AE,laprimeray
rintdyestan’ multiplice’ dé Lafeguni, 33 7
Byts
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B, la ‘:ﬁlff;

WA (~ R
t4 de,C, F, [g —I3 G 1 =4

ferceray fexts, . 9 r— EF 6
de Iz ?a‘rf‘: o——A c'_"q"'

24.7fila pyi mu,- Astiene conla feoiida, py

ls pripercion gue la tercera, C, ¢5 la quarta, Dy | 4
guinta, E, conlafigunds, By la ne lafixta, F ca
leguarta,n: G, I compue ta de, A€ L primera
Y guinta,tiene conla fegunda, B;laproporcion 7,
H.la compuesta de, .G, la tercers > [exta, conla
guarta, D, Pouis ;
z..Porque i B,D, 12 fegunda y quirta fe
gantienen iguales vezes-en la fus partis
ﬁrcscqpimukipﬁces:en A;C;y tambien
en E,F: fecontienen las mifmas 1gualesvee
zesenG, H, multiplices c6pueftos dellos
como de fuss partes todas. O G
24. Y 'porla mifma razon, fi Bes tal par-
te de A, yde E; qual parte D esde C. yde
E-Bestal parce del todo G compuefto de
AydeEcomo de fas partes todas, qual
Parte Desdel todo H, compugflo de C,.
ydeF, como de fus partes todas, - .

Propof.y Theor. 3.

Q14 primers magnitudy 5,5 };qm,;zniz;q

N

/
-
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\ ‘dela [eonnda, B;
). } 44 2 12, P 5

como [arercerd,C,

d:laguarta, D3y 6"_‘AC1-—-41 2
Je romi, E,F.equi= : 3'—330—"'

. multiplices de, A,
C,la primeray tercerd: E, el multiplice de la pri-
merd, A,cs tam multiplice dela fegunda, B; con
mo,F el multiplice de la tercera,C delaquarta, Ds
Porque tomar equimultiplices de A,C,
primeray tercera, no esotracofa g las mf-
mas primera y tercera, A, C, cada vnades
1las, mas vezes en igual numero. Luego fi
B,D, fe contienen igual numero de vezes
en A, C; fe contiene igual numero de ve-
zes, en E,F,fusequimultiplicesde A,C, pn

1.5
Propof. y Theor. 4.y é-

A4 C1lapi= LS ) , 10,
’ Smtrdr‘:dg _9,____.4% }F{t———-‘QG
nitud, A. tiene 6 r—A Cr—4=
conlafegiida.By S—3B D2

1 proporcion que

Latercera, C.eomla guarta, D:E,F, qualefjuser
esuim ul.‘iph'te: de, Ay C, laprimera ytercerastica
nen lamifind con.G, H, qualefguier equimultipls=

¢es, de,B,Djla [egunday qudriae
' 6Ih
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6.7sidi (5 i1t e JOY

magnitudes, 0, B FoeiG
G, H\ fon equi- 6 r—tfA C 4=’
multiplices de Sr—B Dr—2,
etrasdes, B, D: :
> fw ablaras, B, F, equrmultiplices de Las -m ifmas
B.DLas veliguas, 4,C, fon equimmltiplices de las
mifimas, B.D: o [is tgnales,

4. Porque enrazon de proporcion o de
mayor , menor,yigual:lo mifmoes com=
parar las magnitudes (eparadas, B,D,con
las{eparadas, A,C;como es coparar G, H;
0 B,D,igualmente multiplicadas;con E, F;
0 A,C, igualmente multiplcadas, 4. 8. 5.
Luego ii A C,tienen la mifma proporcion
con B, D; E,F. {us equimultiplices,tendrd
lamifma con G,H, los equimulciplices de,
B,D.Quiero dezir,que E rendracon G, la
proporcion que F con H: no que E tendra
con G, la que A con B; oque FconH, lag
C con D;oal reues.

b 6. Porquefi B, D, fecontiené igualmé«
teen G, H; y (e coriené igualméte en E,F,,
las partesablatas de G,H:fe cHrédri igual-
améteen las reliquas . partes, A, C. porq las

partestodasiguali alos todos,Luego A,C, -

las religuas quedaran equimulsiplices, de,
B.D,fi las quedaren mayoresio fus iguales,
_ corr,

-

%
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Cotr.Del guarto theorema [¢ fuele inferir 'a cera
tegadela proporcionconwerfa. Perone necef.sra de

| pruesa, por {eren fi enidentifsima Pues fi Aes tar=

to mayor que B, qrante C ¢s mayor que Diquié dn-
dard ér B tantomenorque A, quanto D es menor -

"€l enefto confiSle la proporcion conuerfa.

Propofl.yTheor.s.y 19.

$.Q Tvnamagnitnd  E, - X
S es ranmultiplice de """I—o—E F-‘-;-r—-

otr®sFiguitolsablata, A, 6’—""AB"—'§ \
delacblara, By larveligna, 4 —C D% .
€, es canmulriplice de la :
religua, D, quantols teda,E-de latoda,F.

79, Tfilatods, £ tiene eonlateds, F Lapropere
cion quelaablata, £, con la ablata, B:la r:f:fu
C, tiene con lareliqua, D, laguelatoda, Ey conla
teda F.

s« PordfilatodaE,es el duplodelaro-
daF;y laablata A, elduplodelaablaca Bz
y lareliqua C, no queda ¢l duplo de larehis
qua D: todas las partes de_F,qfon B,D; no.
fe conrendran en las partes todas de E,que
fon A, C: como el todo F, enelcodo E.

19 Y fiendo A, la ablata de E,tanto ma-
yor que B, laablata de F, quantoel todo Ex
s guayor que el todo F; oal reugs, Sila re-

- “qua-
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liqua C, no queda tanto mayor,que la reli«
qua D;quanto latoda E, es mayor que la
toda Froal reues: todaslas partes de E, fon
mayores 0 menoresque todaslasde F; de
otra fuerte que la toda E, es mayor o me-
nor que la todaF,

Propaf. y Theor.7.y 9.
7 Asmagnstudes iguales, 4,8,

tienen lamifma proporcioncs 6 G
lamifma,C:y lamifna,c,tiene la 1 I 3
mnifma proporcion con las magnith- ]
designales, A, B. ABC

0+ Las magnitudes , 4,8, gue
tienen la mi[mapropercion seonla mifma, €, fon
iguales; ylas magnitudes, A B,con quelamifm a,
C, tient Lamifma proporcion, fon iguales,

7.9. Entrambos theoremas conftan euf«
dentemente de la milma definicié de pro-
porcion, que no es otracofa § habitud en
cantidad de doso mas magnitudes , fegun
que fon mayores,iguales,e menores,la vna

quelaotra. d. 3.5,
Propof. y Theor.8.y 1o,

A, L4
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-8, Lamayer de dos magnstu=
/ 'A’ d’e:,.z(,s.rfmrma)‘agr pre- O 27

porcion, conlamifina, C,qme lame- I n'
nory B, Tlamifma,C, tiene mayor I 1 _
propercienionlamenory B ,quecon A BC
“damayor, A. - :
10. A, lamagnitud gue tiene mayor propore
ciencon la m:’fma,c,e:mqw,gu:,s lagls tiene
menar con ls miﬁu, C.Yla wagnitnd, C, con que
otrd, A, timrma_yarpayardm 585 menor gue, p
da con que tiene menor prepercion. fs
8 10. Entrambostheoremasconflan cla
ramentedeladefinicion de mayor propor
cion,que €s mayor habitud en cantidad,de
vnamagnitud ¢d otra, fegii que la excede
mas, fi es fu mayor; o fe allega mas 2 ella, i
esfumenord.89.5.10qual entendido,los
theoremas no rienen difficulrad alguna.

Propof. y Theor. 11.

N Asproporcso. 1.
'LM!:YRP.'ﬁnL# h—_"'EF""g"'"

6 ———
i[inas Con otrd,fon A Cr—
Las mifmas entre 3—BDr~%

Silaproporcion que A tiene con C, ¢¢
. Jamifmaquelag E tiene con F:y fila pro-
SO POrCIa



¥14 Elemento quinto.
porcion, que B ) A8

uenecon D, es

la mifma que la Cr——p Cr—sp
que i tiene-con 3—BDr=

F: la proporcid

que A uene con C, ¢sla mifma que laque
B riene con D.Es axioma. .

Propof.y Theor. 13,
Q7 laprime- [ 2y +EF* .
Sm u{:gni- sl 6:-—--—.% g 8
tud, A, tiene : 3~—BDr2,
cen Lafegun- : .
ais, Ly la nst[ma proporcrony gue ldcercera,C, con
Adaguarta, Dy y latercera, €, ticne con la guarea,
D m yor preporcions guelaguinta, &, conla fex-
ta, F:laguela primera, Aytiene conlafegunda,
2. esmayor,quelaguelaquinta, E , ticnecon la
et ¥ ¢ ¢ ol Jednl
Efte theorema coftadel vndecimo. Pues
filas proporciones que fon las mifmas can
otra, lofon entre fi: 1as que fon las nufmas
entre fi,fon las mifmas con otra tercera;y
del mfmo mode diverfasdellasde fucree,q
fila vnaesmayor,menor,o0igual con la rer

cera; laotra tambien lo es.

H i Propof;

3



. Elemento quinte. L1s

Propofy Theor.14. y 15.
Q1 laprimera ' P
i Safmﬁ? A’: r;::f g AR o

" eont la fegunda , 8,14 6'_'""' cD—3

. i mapropescion.,gue latercera, C, con laguarta,
B: yla primera, Aer mayor gue latercera. C; la
Jegunds, B.es mayor que la quarta, Dy y menor, fi
menoryignal  fiignsl, .

1+ Las part(s,B,D, tienen entre i La propercion
gne fus todos equitnultiplices , A,C.,

14. Porquefi Atiene con B,la mifma
‘proporcionde defigualdad que’C,con D
B es tal partede A, qual D de C; 0 al reues,
A tal parte de B, qual Cide D Que no pue=
de fer,como es notoriofi A fiendo mayory
o menor que C; B no f(ea mayor, o menor
que D.Y filaproporcion es de igualdad,es
fuerca que A feaigualcon B, y C con D:y
por ¢l mifmo cafo que fi A es mayor, me«
nor,o0igual con C,B lofeacé D.

15 Porquefi A C,fon equimultplices de
B, Dseftas fe contienen iguales vezes, cada
qualen fu corre(pondiente, Luego B ferz
gl partede A, qual D de C: y tendra com
D, 1aproporcion que A con C. Puesfi las
godas A y C, (e refuciuen en todas fus par=

] ses
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tesfemejantes aBy A
Dtmdasilas dela v+ 86 . gg“"ﬁﬁ‘
naA,tendran co las _
todas de laotra C, lamifma proporci6, que
cadatal parte (eparada de A,c6 cada tal par-
te feparadadeC. pr.gq 5. : :

Propof. y Theor. 16.
! quatre et "
S mAgnit '_‘Ji_“G‘-H’__]'g"‘

9 et Pt 6,

des, fon pre-
poreionales, 6""""‘_'&‘ c"_Q"At‘
A ton C; Co- 3—BD—

mo' B en D:tambien alternando fon proporcionds
les, &, ton Bstomo Con D, b

En cafo que rodas quatro fon de la mif-
macefpacie. Porque fiendo E ,F, equimultiz
plicesde A, C,primeray fegunda; y G, H,
equmuitiplices de B,D, rérceray quarta: E
nene co F, la propotcion que A con C,y
GeonH,laque Beon D, pr. 15. 5. Lucgo
E tiene conF,1a§GeonH, pr. 11.5. Lue- |
go i E es igual, mayor, o menor que G; F,
es igual, mayor, o menor que H, pr. 14 ..
Pero Ees tan mulripli¢e de A,quito Fde
C;y G 1e B, quanto El de’B,:b)p. Luego A
tiene o B,la proporcion § Ccon D,4.8:5,
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Propof. y Theor, 17.y 18,

19. Q7 las magnitudes compueitas
! fon propercisnales;aD cco, T2
Como BF con EF:tabien dinifas [on 4o
. yraperciemks;./rt:‘ﬁ CD, coms AE g e

con EF. 1

18.5i lasdiuifar [on proporciona- q_i-; p
les, AC con CD, tome BE con EF:
compuestas [on tambien proporéio A B
nalesy AD cen CD,Gomo BF ¢on
EF.

* 17.Porque i AD tiene con CD, la pro-
porcion que BF ¢6 EF; CD es cal parte de
A D,qual EF.de BF.LUGgO CD tiene con
AC,laproporcionque EF con BE 0 AC
con CD laque BE,co EF. Porque las par-
tes no pueden fer tales y femejantes ref-
pectode fus todos,fin que fean femejantes
entrefi,

18.Y por lamifma razon,fi AC tiene cd
CD fucomparte, laproporcion que AE,
tiene con EF; A D tendra con CD,la pro-
porcion que BF tiene con EF.

Corr,  Iuege el modo de argnmentar
por conuerfion de Proporcion es cierts Porgug
f AD tiene con. TD , la proporcion que BF

- H; con
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Yon EF 5 dinidiendr, A Ctiene copC D, ld 4BE
€onEF: y conuertiends, CD6on AC, lagie EF con
BE: ycomponiendo, AD con AC; la que AF con
AE: qoees onwerfion de proporcion, d. 15. 5.

Propof. y Theor. 20. ¥ 22.

2. S! de tres ytves,
"D o mas magnitw ! -%:--
des, AB, 4G, £5 CD, 6 & a.

CH, F: dos y dos tien? R G ACHD
fiepre lamifima proporcion ordenads, A8 con 4G, ,
laque €D gon CH 3 AG ¢onE ldgue CH cen F:y
per ignaldad de yraparrfﬁ. laprimera AByes mayoy
gue latercers €5laguartd,CDes mayor que la fex
ta,Fyigual, fiiowal;fi menor, menor,
2. Y fidetresytres, omas magnitudes,dos y dos
t;fm'u Zg i f md Pu’o‘ra’an :rd'mda ’ Pﬂ' l' Sulz-
dad de proporcion [in prepercionales; A3 con
E,comeCD e F,

zo. Porquefi ABes mayér que E, tiene
mayor proporcion ¢ AG, que E con AG.
#7.8 5. Pero CD tienc ¢on CH,la que AB
con AG;y CH con Fslaque AG conE,
byp. Luego conuertiendo,F tiene ¢5 CH, |
laque E con AG.Luego CD tienecs CH,
mayor proporcion, que F con CH, pr.1 3,

: 5-Luego
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» 5.Luego CD esmayorGF, pr. 13.5.Dela

mifma fuerte feprocede, fi la primera fe
pone igual o menor que el'tercero. y dela
mi(ma, {i las magnitudes fueren mas q tres
y tres.

22.Porque (dadala hyp)fi AB esmayor
que E, CD es mayor que F:{i igual, iguals
menor, fi menor, pr.20. 5.y lo mifmo es d2
fusequimultiplices, pr-3.5. Luego CDries
ne con F, laproporcid que AB ¢ E.d.8.5.

Propof. y Probl.21.y23.

. Q1 de
:I-Sf - B !

tres
Jtres mag E—B E—r g

nitudes, A, 4—iC P14
B,C3 D, E,F:desy dos tient fié pre Lamifima pra-
porcion perturbada; Acon B, la gue E con Fy B con
d"ld fl.g DcsnE: j‘z‘ yr;merd, A, per J.glmtddd de
prepercsen es mayor gue la rerceraC, lagnarta D,
es mayor que la [exra F:igual fiignal; fi mener,
menor, :

23.7 [ de tresy tres magnitndes, dos y dos tiey
nen fiempre lawmifina preporcion perturbada: por

#gualdad de propoycion, fon propercionales. A con
C, como Dcon'F, : '

r
]

- 31, Porquefi Aes mayor que 'C, tienecs
(A Hgq Bma- |



120 W:mento quinto) .
B mayor 12,05 % 107
P['OPOI'- 8“ B Es .G
cion que b c 4+
Ccon B S F g
7" 8,5.Pero E tiene con F, laque A con
B;y D.con E, 12 que Bcon C, byp.Luego
Conuertiendo, EueneconD, la que Cco
B:yFcon E,laque Beon A, Luego E tiene
con D la proporcion qC conB; yconF,
laque Acon B. Luego tiene ¢o 'F, mayor
proporcion que con D. pr. 13.5. Luego D
es mayor :{uc E,pr.10. 5. Del mifmo modo
fedemonfira fer D menor que F.fi Afe
ponemenor que C; y igual, fi gual. =

23- Quedaprobado(admitidala hyp.) 4
Des mayor que F,fi A es mayor que C;
Y queesigualo menorque F, §i Aes igual
0 mendr g C.pr.z1.5, Perolo mifmo esde
fus equimultiplices, pr. 3. 5. Luego por
igaldad de proporcion, A tiene con C, la
proporcion que D conF. 4.8, 5.

Propolly Theor. 25,

S I quatromagnitudes, AE,8G,C,D, (& prepercios
nales:la maxima, AE , y Iaqxinbm,n,juur#

excedenalas veliguas dos juntds, 3Gy C.
Sifetomaen AE,AF igualcon C:y en

-5 s |
“ab !
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® BG,BH igual con D:pues 12 g
Ctiene co D, la proporcio &
que AE con BG.Jyp;AF té- 4 R
dra con BH, la que AE ¢o Fl be
BG. Luegolareliqua FE, &

2l | 4

"tédracola reliqua HG ,l1a |4 ] '
que AE, conBG,pr.19.4. B C
Pero AE , es mayor q BG, o s 4
kyp. Luego FE. ferd mayorgHG. Y porgq
AF esigual ¢6 C;BH ¢6 D,cenflr; AFyD
juras, igualia C y BH juras:AF,FE,y Dy
o AEy Dlamaxima y minima, exceden a
BH, HG,y C; 0BGy C, lasreliquas.

Propof. y Theor. 26. y. 27.

26 S”“f"’."f' L mm— N TS

o
rd m‘gﬂ“ B D s
tud, A tiene cila 3 3

Jegunda, B, mayor preporiion,que la tercerar C. €4
lagnarta,D: connertiends,la [egnnda,B, latienc co
laprimera, A, menor quela quarta, D, conlaters
ceraC,

27. Sils primeray A, tiene conla fr,gtnd& By
mayor propercion, que latercera,cy con la quartds
D: permutando, la primera, A 14 tiene con later=
cera.Cymayor que la [t cunda, B, con la guarta, D, .

.26, Porquefi Aesé€l todo de B, mayof
que
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que C de Dy ' R T ¢
B es parte me- g _:A I); ¥
norde A, que 3 5} 13
DdeC.

27. Y pues D es mayor partede C, que
B de A,admitidala hyp:la parte B nopue-"
deexceder la parte D,quanto el todo A el
todo B.
Propoliy Theor.28.29,y 30.

.01 L
: ,,,-f b s % s a4
merd mag - "6 3 AB 3
mitnd, Atie- G By .

e conl4 fegunda,C, mayer proporcionque la ter-
€€ra,B, con la guarta,D: E, laprimera y [egunda
Juntas,la tiene mayor con lg Jegunda €y que F,
la tercera y quarta juntas ,con laquarta,D.

29.7[i,€, La primeray fr'gunh juntas , tiene
mayor proporcion con lafegunda,Cs gue, F, larer-
ceray quarta funtas,con laquarta, D: diuidiendo,
la primera, 4, tiene mayor proporcion cenla fegi
da.Cigue latercera,B, conla quarta D,

30. Tpar amurﬁo»: de Proporcim, E, ls Frfme-
vayfegundajuntas, tiene mener preporciencon la
primera, 4 que,F laterceray quartd juntas con la
fercera B.

af. Porque fi C es menor partedeA,

que
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2 ti%D de B:C esmenor parte de E,que D
e F.

29. Y iE estodomayor de C.queFde

D:exclaida Cdz E.y D deF; lareliqua A
, queda mayer refpeéto de C, que B refpe-
vétode D.

30. YfiE es todomayorde C,que I de
D;C esmenor parte de E,que D de F.Lue
go lareliqua A es mayorpartede £, quela
reliqua B de F. Que eslo mifmo que tener
E menor proporcion con A,que F ¢o B,

Propafly Theore3t.y 32.

: I . ,‘.I de 2

? tres I A D’_—_G'.cl
,fr"_mdg g B EF—_—“Q".
m‘rsiﬂ‘, 4, ;é'-—g f; 9
B.CiD,E, y F

F:A.laprimera de las primeras.tiene con [u fegume
da,8,mayer propercis 4,D,la primera de [as peStre-
vas,con fi fegnnda,E:y B, la[egundade las prime-
ras mayor ¢ [u tercera, C, que E [a_ﬁgunda de las
fo.ﬂrrr‘: con [l tevcera. F:pori gmddﬂ! de propsra
cson, A la primevade las primeras tiene € futer~
cera, C, mayor proporcion gue 5 b4 primerade lar
pﬂrmu con fu tercera, F.
330 T ooy It primera de bas primeras tiene
. a)er
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miyor pro- 12 .
pretmcon 2 A D— )

ﬁr ﬁg-mdl, 8 e E'—"G‘ ‘
B, que, E, Y 4.'"—'(: F'_*‘}‘

la [Fguns b'—'—'G e m

dad las postrevas, con fi tercera, F y, B. lafigune

da de Las primeras, mayor con [ tercera, C,que. D,
baprimerade las pofiveras confu fegnnda, E: por
¢ aldad de proporcion, A, laprimera de las pri-
meras Latiene mayor con [utercera, C o que, D, ld
primerade las pofiveras con (utercera, F.

31. Porque (admitidala hyp:) permu-
tando, A tiene con D, mayor proporcion

quzBconE; y mayor Bcon E,que C con®

F.pr.17.3.L.uego Alatiene mayor con D,
quz C conF, Y permutando A con C, ma.
yorque D con F.pr.27.5. (

32. Admitidala hyp: dem os que G téga
con C, laproporcionque D con E; y H
con G laque E con Fiy las tres ytres mag
nitudes, D,E,F; H,G,Cseftaranen la mif-
ma perturbada proporcion. LuegoH ten-
dra can C,1a que D con F pr.23. §.y por-
que O tiene con E,la proporcion que G ¢o
C:y B con Clatiene mayor,que D con E,
}2p. latiene mayor con C, que G con C.
Luego B es mayor que G. pr. 10.5.y Atic-
ne ¢o G, mayor proporcion qconB,pr 8.5

% Pero

L
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® Perolatienecon B, mayorque E con F,

byp. Luggo laniene mayorcon G,quz £ <@
F. Y pues H tiene con G, la proporcion §
F con F: A la tiene con G, mayor que H
con G, Lucgo A es mayor que Hoprio.s,
Sy tiene con C, muyor propotcionq Hcd

. C.pr8.5.Pero Duiene can F,laque H @

C, Jyp. Luego A tiene con C , mayor pro-
porcion,que D con F.

Propol. y Theor. 33.
1lateds, A,
tiene ¢onla g‘?—--——-:?g:%

toda, B, mayor
preporcion gue
laalleta,Cicon
{eallata, D: laveliqua B tiene con lareligna,F,
Mayor proporcion, quelatoda, A4, conla toda, F.
Porque afsi como latoda A, es mayorq
la toda B; todas fus partes fon mayores que
todaslasde B, Luegofilaablata C excede
menosalaablata D,que A a B-la reliqua E
excederimasalareliquaF,qlatoda A aB,

= Propol.y Theor. 34.

St dettts e, o musmagnitndes, 4,8, €00
| : . 'IJ Fi :
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EF5 Adapri-

v “ o
mera de las pris 4' Mg g’-—.as ,
me:as tic e (o, 19, 'L ﬁ‘A D:—_ ‘:G

D, la primera
de las poflveras, mayer proporcions gue, B, lafe
gundade Lus primeras, cn, E, hﬁgggd“dg las
postreras:y,8, lafigunda delas promeras » mayer "
propercion co & lafegunda de las poitveras.gue, q;
latercerade las primerds, com F, larercera de las
posireras: rodus lasprimeras funtas._48 C, tiengp
contodas las pestreras juntas, DEF, mayor proper-
cion (que excluidas, A,D lus primeras de entrans=
bas) 8, Clas reliqguas de ld.fprzmtra,:m,s,f,h.r
religuas d: las potreras: peso mesor quelaque, £,
la primerade las primerastiene con, D, la primera
delaspofireras:y menorque'a que,C.larercerade
{as primerastienc con F,latercera delas pestrecas.
Porque 1, fi A tiene con D mayor pro-
porcion qué B ¢6 E:permutando, A latie=
ne con B mayor queDcon Eopr. 2z, 5.y
componiendo, AB con B, mayor que DE
con &, pr.28, 5.y permuctande, ABtoda cs
DEroda, maver quelaablata B ¢6 la abla«
taE.pr. 27.5. Lipego larcliqua Alatiene ¢
lareliqua D,mayor que AB toda con DE,
pr- 33.1.y por.la mifma razon, laide B con
»es mayorqne la'de BC toda, con EF toe
da. Luego 1 proporcion de A conD; es
o, v o -~ snucho,



[
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mucho mayor que lade BC ¢S5 EF. y pers
mutando,ladeA con BC,mayor que lade
D conEF, pr. 27.5. ycomponiendo, lade
ABC con 8C, mayor que 1a DEF ¢6 EF;
pr:28. 5.y permucido, Jld de ABC,co DEF;

yuaynr que lade BCcon EF: 2.Porque
*1a proporcionde la toda ABC, con'lato=

) |

daDEF, es mayor que ladelaablataBC,
con laablara EF: ladelareliqua A, conla
religua D, es mayor dladela roda ABCy
con la toda DEF. pr. 3-5. 3. Y pues(a
proporcionde B con E, es mayorquelade
C con F:permurando, ladeB conC,es
amayorque ladeE conF, pr. 27. 5.y com-
poniendo, lade BC,con C, es mayor que
lade EF,con F, pr.28. 5. y permutando, Iz
de BC con EF, mayarque lade Ccon Fo
Pro3z.s.y porﬂuc queda demonftrado, ¢
1a proporcionde ABC, con DEF .es mayor
quelade BC, con EF: ‘es mayorquela de
C con ¥,Dela mifma (uerte {€ procedera
en cafo que las magnitudes paflen de tres
y tres.

Sicon ocafion delos numeros que afia-
doen las figuras defte elemento , vuicre
quie imagine que eftrecho {us theoremas
avn folo genero de proporcion,hallari el
defengaiio ¢n (us demonltraciones,§fom

=75 - "~ ¥niuera

{
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vmuer{alifsimas:y aduircira, fi quifiere,que
los Autores que nauega por rumo differé-
te,2prouschan de lineasreparndas en feg+
menros determinados. Antes quife viar ds
numeros,porque alienti masla memoria,
y facilitan mejor el defencedode la ma-
teria intricada aque ficuen, %)
Quie quifiere rodear por los laberinthos
delos equimuitiplices,podra bufcar el em=
pleodefu antojo, en los excelentes Co=«
mentarios del Padre Chriitonal Clauio:
de camino reconoceren losEfcplios de las
propoﬁciones 14,y16, comoelle infigne
Geometra confiefla;q muchos de los theos
remasque rewilte del apararo de los equi=
muliiplices, no necefsitan de demonfira-
cronalguna,por {er;per [¢ nota,los primeros
principios; y mas axiomas que theoremas,
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ELEMENTO SEXTO’
DEFINICIONES.

N7 Efinicion 1.Lasfigurasretilineas

S F #2C; DEF, [on{emeyjates, gnande fus

GO angulos [on sguales, dl uno con el yneg
y el otve con ¢l '

otroy; A conF,BcenE,C

B E
€0 Dy proporcionales Los
dados que comprebenden
angulos ignal 53 AB coy < F

*BC, cemo FE con ED;BC
#0n CA, csmo ED §o1 DF;, CA con AB, Gsme DF (o
FE. 7
3. SonTeciprocas, guands les antecedentes
2 confequentes de laspropoyciones de fius lados exif=

ten alternatiug, otrocadamente en entrambas; ne
€lantecedente y con-

Jeqmente delamifma & B"""'} '
proporciv.en tamifima &'
figura. De fuerteque & D :
dos  paralelogramos F u

AD, DH | fon recie

groces [ CDtient con GD, la propercion que FB

€on BD. Pues CD, el antecedente de la prin

eerh proporcion existe en la vna figwra, AD:y fu
i favenq

" -

|
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fequente GD enla otray A B ®
#D yFD clantecedite [ = -|
de Lafeziida proporeio 5 2o 0 ‘G
enls vsaﬁgnm HD,) c I)

i con fequente BD en F

laotra, AD.

3. Vna recta 48, fe corta ¢ proporcid mes I
diay extrema,esC,guidoel o
mayor [egmento AC tiene can &__E._?
el menor, CB,laque la toda
AB, conel mayor AC,

4. Laalru- : B
ra de qual- _
quier figu- _ i
ra, ABD, ¢ K R
la reéta BC, : ic
gme [¢ rira G & D

del vertice B, perpendicnlar & AD, labafis de'ls
mifma figwra; o 4 DC,la continnaciondela bafis,
AD, Y
£.Vnaproporcion [¢ dize compuefta de
otras .quands [ cantidad (que es el denminader §
mneSkrala proporcion gue [ anteced:nre tiene €on
el confequinte  €onflade las deles ctras multip'is
cadasentrefi: y pues 16 tiene ¢on 8, la proporcien
gne 8 con 4’ (ade 16 con 4 es copucklade lasque
interc.denentrens, 83y entre 8,4 que fon dupiss,
entrambas.y i denominadoresoantidade i:g;-:_




]
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lasgualesmultsglicadas evtre i, hazen 4. que es
el denominador o cantidad de lakompuefta proper-
cionentre 16 y 4, gueesquadrupla. Niesneceflaa
rio 4 le yrc‘porcwm.rfﬁpmknm ﬁan!a;m{,’nas.

Porqut pues 2.4 tiene con W2, la proporcion dupla;
latripla, 12 con 43 yladupla.4 603 fus cantidades
Mon, 2.3,2, que multiplicadas entre fi hazen 13,

"7 dequefe componels proporéion di 34.¢5 3,que es la

duedecupla.

6. Quando todus las properciones continnadas
entre tres, quatre, o mes mggnirudu,qb", 24,13,
6, 3, e, gualefquier que fean,duplas, triplas,
quadrupla ¢re; finlasm;fmas :la propercieny lg

. primiva48, tieneconlatercera 12, ¢ dizeladu-
plicada; la triplicada, laque tiene con laquara
ta 8;la quadruplicada.lague tiene conlaguine
4 3:y afsi adddante [imas vuicre, La que 48 tie
necon 12, [¢ lamaladuphcada delague tiene
on 24, pues esla mifmacitinnadacrepetsdados
vezes, por medio del comun termino 24: lague
tiene con 6, [¢ lamalatriplicada de l« gue tiene
con 1.4‘,}’ weses lamifingcontinuadatres vezes, per
medio de [os comunes termines, 24, y12: ¢¢. O
quigasmas distinlay propricmente la proporcion
gue intercede entre la primeva y tercera. de tres
cantsdades de proporcion continua (qualjuser que
fea) [¢ Liama 1s duphicada, per fer la gue naf-
sy reflta delamifma rr'ffrfm duplicadare i

- ; 3 %
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tinuada dos vezesentre las mifmas tres cantida=

des. T lague incercede entre la primeray guarta de-

guatre cantidades de proporcion continna, [¢ llama
latriphicada. por refulrar de la mifina proporcion
triplicada,o continuada o tomadatres vezes entre
Las mi[mas quatro cantidades,cre.

2. Qaade vn paralelograms , AE, aplicado en

larels OF, nola ecupa toda: fe dize deficicte,
perel paralelogramo iiF, que fedize A B C
Judetecto.y guando e! paralelogra-

mo AF. aplicado enlarefla DE ocu~

palatods DF, mayor queDE, fe dize D E F*
excediente, por el paralelograme _

BF que [¢ dize fuexceflo. Perofe fuppone que el
deficiente y excedientefenga igual alturacen
el excefloy defecto.

Propof. y Theor. 1.
Lo: triangules equidtes, B8 H E,' &
AEC,DEF;y tambienlos TET
paralelogramos eqmialtes y Al 5 i
AH , DG; tienen entre fila Cb p

mifina properciengwe fus bafes,

Porque pueftos enere las mifmas parales
las. AF,BG.{:n equialros, 4. 4.6. yfilaba-
1is AC, es mayor.gual,o menor que DF;
ABC,¢s mayor, igual,0 menorque DEF,

R

{

<2
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F;;S.f.z.Y filos triangulos,ABC,DEF ric~
nen entre fila proporcid defus bafes AC,
DF;los paralelogramos AH,DG la tiené:
pues fon fus duplos, pr, 41.1.y losequi-
multiplices tienen entre fila proporcion q
fus partes, pr. 15. 1.

Propof. y Thor. 2.

. Lju&‘d, DE, que [¢ tira pa-
val lacon, AC vnlado del
triangule g ABC, cortaproporcio=
nalmete los veligmos lados, AB,
C3; 3 fi los corta proporcional=
mente, es paralelacon elrercer
lade, AC.

Porque 1 ,tiradas AE, CD; fi DE es para-
lelacon AC, los triangules A ED, CDE,
fon iguales, pr. 17.1.y tiené {a mifma pro-
porcion con el triangulo BDE, pr. 7.5. Pe-
ro AED tiene con BDE, laque A D con
BD; y C DEcon BDE,laque CE, con
BE.ps,1.6. Luego ADtienc con BD. 12 g
CEconBE.pr.ir,5. 2.Porque BDE tiene
con AED fu equialto, la proporcion que
BDcon AD; yconfu equiadto CDE,la
BE con CE,pr. 1.¢.tiene la mifma conen-
tfa mbos 3 fi AD tiene con BD, la que CE
v 4 con
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con BE, Luego los triigulos AED, CDE;}
fon iguales; pr. 9. 5.y DE paralelac6 A C,
391 |

Propof. y Theor. 3.

. S Ilaredla, BD, que p;}re

per ek medio qualquier -
angulo, ABC, devntrian= B kg

gulo, BCA, Corta tambien la » i :
bafis, ACl1 parte en ﬁgm?- A ic
tos, AD.CD, que tienenen= / :

tre [i la proporcion que losveligwos lados; 4B, CB,

T

Y(ilatienen,lareéla, BD, tirada del vertice, B, &

lafeceion, D, parte por el mediotl angulo, ABC
Porque 1, tirada la re&ta CE, paralela'cd
BD, haftaque concurraen E, con AB efté-
dida;el angulo E,fera igual ¢ ABDSECB,
con CBD. pr.20.5. Pero AB Dy es igual
con CBD,byp.Luego E'esigual con ECB;
y BC con BE.pr.6. 1. Pero ‘AD , tiene con
CD, laproporcion que AB, con EB, pr.2. 6
Juego tieneco CD . [aGABc6 CB." 3. Y fi
AD tiene con CD, la proporcionque AB
con CB(pues tiene con CD, 1a que AB,co
EB.pr.2.6. ) AB tendra con EB, la’que
tiene con CB:y EB feriigual con CB pr.
9.5. Y elangulo Eferd igual con ECB,pr.s
1.Perocs igual con ABD; yECB ¢6 CBD,

¢ 2 : preade
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pr-29.1- por (er EC, paralzla con BD,contlr.
Luego ABD,feriigualcon CBD. -

Propof.y Theor- 4.

D EN triangules equiangulos, oot
¥ L (pC,oDE,los lades, AB, B

AC: CD; CE; ¢re. q coprehi- D
den, angulosiguales, A,DCE, E
e fon Pmlpwr..:cmdu : ybomo & :
dogos, los que [ubrenden angulosiguales.
Porque 1, fi en los triangulos equiangus
Jos ABC, CDE, ¢langulo A es igual con
- DCE, ACB conk, y CBA con EDC; y
los lados AC, CE, componen vna reéta:el
tendidas AB, ED; haftaque concurrien F.,
AF, CD, feranparalelas; y tambien CB,
EF, pr. 28. 1. porferel angulo Eigual con
ACB; y A igual con DCE, kyp. Luego BD
es paralelogramo ,d.22. 1.y BF igual con
CD;BC con FD,pr.34.1.Pero AB ticne
¢6 BF, 0 CDf{uigual, la proparcion que
AC con CE, pr. 2.6.Y alternando, AB co
AC,laque CD con CE.Mas,AC tiene co
CE, laproporcionque FD, 0 CB fuigual,
con DE. Y permutando, AC conCB, 12
que CEconDE.Perofi AB tiene c6 AG,
la proporcion qus €D con CEsy AC con’
2 e 14 CB,
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CB, 1. que CE ¢S E D:por 4o,
igualdad de proporcion, W b

ABtendra con BC,laque o iy
CDeon DE: y conuer- ﬁd .
tiendo, CBcon AB, la 1 >4

que ED, con CD. 3.De¢

la mifma demon(tracion confta que los 12+ :

dos que fubténden angulosiguales,fon ho
mologos; o terminos antecede nres ycon«
fequentes,

Corr, Luego 1. Oualgnier reily CD,oCB, tira
de eneltriangulo tods AFE, paralels eon algun [
lads AF, o FE, 6orta en el,un triangulo COE, o

€las, BC,CD, cortanen el m’a»g.{; todo, AEE, doy
ru'ang»k;,JBC, COE, ﬁm;u;"d-g.i, , y entye

Propol.y Theor. 5 y.6

e S 7 des rr:'mgn!a.r, 4sc, T
DEF | tienen proporese f
nales fus lados, fon equiigu= . B

les: yeienen igualeslos ane
gubis | que lados }deog'u
Jubte nden. N,

6. Ttambien, fitient dos B
anglos iguales , A con EDF: J proporcionales los
Lados gue log comprehenden,

§.Por«

.JSC‘ﬁmejAnfc al tods AFE.Liego ;. Dustales re- '
. BC
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" %. Porquefifeformaelangulo BD F,
igual con A3BED con C:losreliquosen B,
Joferan,pr.12 1: vBD tendracon DF, la
proporcion que BA con AC,&c. pr.4.6 Y
V¥ pues ED tienect DF,lag BA conAC.byp.
ienecoDFla §8DcoDF;y esignal (0B D,
¢ Fpr. 9. 5. ypor lamifma razon , BF esigual
*con EF: y por fer DF comun, los triangu-
los EDF, BDF, fonequiangulos, pr.3.1. y
| iguales los angulos Glados homologos {ub«
tenden. Péero tambien BAC, BDF, fone-
quiangulos.conffr. Luego BAC,EDF,lofe-
 rande lamifma {uerte. ——
¢ 6. Yfi admitidalahyp, feformaelan-
gulo BDF igual con A;BED con C:los tria
gulos BAC, BDF,feran equiangules.pr.32.
1:y BA tendracon AC, la proporcio que
BD con DF, pr. 4. 6. pero BA tiene ¢6 AC,
laque ED con DF, hyp. luego BD rendra
con DF, laque ED con DF pr.yrg,y BD
feraigual conED, pr.9.5. y pues DFesla-
do comfl,y iguales losangulosen O ,los tri
ani;ulos BDF,EDF, feranigualesy equian«
ulos, pr. 4. 1. Luegolos triangulos BAC,
DF, qfon equiiguloscon BDF:lo fonen
. wrefi, &c. Yigualeslos angulos,8¢.

"

Pr_o}
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Propol.y Thco‘lf.'y,' -

: S!zfu fr:’tngu!u,/thgcp.!: P
reeié dos xngufa.r:l?,D:;g""" £
lis, y proporcionales-los lados,” "1 |
B A, AC; DC,CE; que compre=
berden otvos dos fis angmwles 1y °"
eadiuquil do los veliguos dos, E\BCA , menor o no
tnener que un reflo; fon equianguloss yiguales los

angulos que lor Lados proporcienales comprehen-
) A .

Sea 1, cada vno delos reliquos E, BCA,
menor que v re&o, Y fi dadala hyportefi,
fe niega feriguales los agulosBAC, DCE,
quelos lados proporcionales comprehen-
den:fea BAC mayor,y BAF fu parteiguzl
‘con D CE. Pueslos triaagules BAF, DCE,
feran‘equiangnlos, pr. 32,1,y APB igaalco
E, que s menorque recto, hyp: y BAten-
dracon AF,laproporcion queDCco CE,
pr. 4 8. Perotiene conAC, 13 que DC b
CE, Lyp. Luegotieng lamifma con AC,y
‘con AF: y AC fera igual con AF.pr.9.5.
y ¢l angulo AFC, igualcon ACF, pr. §. 1.
y menor que retto. y AFB, mayor quere-
tto, pr.13. 1. ymenor. 2.5icada qualde
los reliquos E; ACB,¢s no menor que 6?-

: o¢

v
1

L
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" &o:y dadalahypotefi , feniegafer BAC
igual con DCE: fea mayor, yigual fu par-
te BAF; y fe prouara como antes, fer el ar-
gulo AFC igualcon ACF,y cada yno de«
1los no fer menor quereéto. y ferlo, prepeft
7e Lo

g Propof. y Theor. 8.
os m'?s'gulu,ABD.CSD,f lare B
&la,BD,tirada del angnlo reéls, %
'.,cBC,perpmJE:uhr ala !uj:‘:,_,{g‘, A

cortaen el mifmotriangnlo; on fe-
miejan‘es entre fi,y comel triangulo tode,CBA.

Porque 1, ¢l angulo ADB, por fer recto,
byp. esigual con el recto ABC; A escomtin
en entrambos triangulo BD A, CBA:luego
el reliquo ABD es igualcon el reliquo C,

I #7. 3213y los dostriangulos ABD, CBA,

equiangulos: y femejantes, pr. 4.6. 2. Los
‘dostriangulos CBA, CBD . fon tambien
femejantes; pues los angulos ABC, CDB,
fon re&os: byp; y Crangulo comun. 2. Pot
fer ABD, CBD, femejantes con CBA,fon
femejantes entrefi. o

Corr. Luegs lareblaBD, tirada del angule refle
UsCperpendicnlar la bafis AC, es La media pre

= : porcion

‘ devntriangilo reflangnlo, CB 1, 1
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percional entre los [egmétos AD,CD, et
gue cortaenlabafis. Porquefigdo los ~ ~ B
triagulos, ABD,CBD, equiangulos; )
AD ticne con BD,la proporcien g BD

€enCD, pr. 4.6-7abien AB es lg me~ e
diaproporcional entre CA4,D_4:y BC, lamedia prey |
peorcional entre AC , DC, 5 l

Propol. 9.y 10.Probl. 1.y2.

,.Co»uﬁ‘rma quals C
quier parte deter- S "\

minadade vnareils da- 5

da, Az, ’

1. Como [ecorta una rella determinada dade,
AB; en Las partes en que otra dada, AC, s effya
wiere,

9. Seala parte determinadaque fe pide,
vnaterca. funtefeen A, extremode AB,o-
trare&ta AC, que haga con AB qualquier
angulo, Tomenfe en AC tres qualefquicr
partes iguales, de que CD fea vna. Pues
DE ‘tirada paralela con CB que junce los
extremos, C,B; cortaraen AB, EB vnafu
erceraparte. Porque AEtendracon EB,la
proporcion que AD con DG, pr. 2. 6. y
componiendo,AB con EB, laque AC con
DC,fu tercera parte.

10 Juns

\
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wn. Tuntefeen Aextremode AB,otra AC,
en qnalquier angulo. y DE tirada de D
punto deladivition de AC, paralela con
CB que junta losextremos C, B; diaidira
B como AC,porla demon(tracion dela
recedente. Y fi AC eftuniere reparndaen
rtes diuer(zs, dz todos los puntos de f{us
intfiones,fe tirari para B, rettas paralelas
6 CB:y la mifma demafiracid procederd,

Propof. 1 1.y t2.Probl.3,y 4.

[l,COnn fe balls la c

é tercera propercis /D<‘-.“.
nal 4 dos veflas dadas, 4D v .
AE, A E B

12: 7 como la quarta
rap‘m'ond 4 tres, AE,EB, AD,

11.luntéfe AD,y AE,en qualquierangu-
lo A:y fus reliquos extremos D, E, porla
reta DE. Tomefe en AE extendida,el {ug-
mento afiadido EB igual con AD, Pues BC
tirada paralela ¢6 ED;cortaraen AD con-
tinuada, DC,latercera proporcional que
¢ bufca. Porque AE tendra con EB, o con
AD fuigual, la proporcion que ADcon
| p C . ff-z-G.

1z-Juntenfe las dos primeras AE EB,ene

- vna
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vna re@a AdB-, y la 3
tercera AD,de{uerte D
q haga qualquier an- A‘-.\
guln 6 AB, & A.Por A E B
que BC trada para- _
lelaco ED,que junte los reliquos exrremos
de AE, AD, cortara enAD ¢5rinuada :
DC , 11 quarta proporcional que {epide,’
Pues AE tendraconEBla Proporcion que
qne ADcon DC,pr. 2.6.

- Propol. 13. Probl, 5.

omo [¢ halla la media propor- % :
C cional entre dos yellas dadas, ,/’.‘ %
JAD; 2% “
=i [ o

Sobre AC compue fta de 3
entrambas , como diametro, defcrivafe la
peripheria AB C: y la perpendicular DB,
leuitadidela feaid D haltala peripheria,
{era la proporcional que fe bufca. Corr.8. 64

Piopal. 14.y 15, Theor, 9. y10.

14. 1 05 lados,€ D, 4Dy FD,HD, gueen pa=
— ra[ebgrmu iguales, BD,GD, ¢ompre=
henden dos fus angulos 1guales CO_A, FDH, fon
rgcipraces T bﬁ:?ﬂfﬂ‘fl"xf‘imﬁﬂ;xf'«
 aawt 15, Les
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1§ Los bador  E_ A B
CD, AV FDAD, | o e ] :
que en triangulos F [ D C‘
sgialesCAD FAD,
nmprebm-dm dos G )y
us angulos iguales . ;
o D [un reciprocos. X fi lo fon, los triangulonfom
guales.
_14. Porque 1, Concertados los angulos
Jguales, delos paralelogramos iguales, de
modo que dos {uslados CD, FD.compo-
ganvnaretta CF;losotros dosAD,H D,
compondran otra, AH, pr.14.1.y BA,GF,
conunuadas _haran ctro paralelogramo,
ED, equialtocon BD, ycon GD. Lueza
CDendea conFD,la proporciond B
¢6ED;yHD conAD,laque GD 6 FD,
pr.1.6. Pero BD uiene con EDslamifma
proporcion que GD fuigual,priz.s Tue-
go CD tiene con FD Jamifma que HD <5
AD:y ferireciprocosd.z.6. 2. Y i CD
tiene co FD, laproporcio g HD con AD;
BDtiene con ED, la mifma que GD, pr.
1,6 yleesigual, pr. 9.4 '

15. 1, compueltoslosdosangulosigna-
lesde los triangulos iguales en D, de (uer
te;q los dos{us lados co prehédietes FD
CD,compongan yaa recta, CAF;loadmos

o b P 0s

w0
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dss aD,HD,co- E A B
tinuariotraAH i - i ey, P
Pr, 14-],thr.ld.llf" ‘T\ D -
larecta FAsella-

do CD tendragg "l :

<o FD . la pro-

porcion que el triangulo CAD con FAI*;_ l,

fu equalto; y HD con AD, la que
HFD con AFD fu equialto, pr. 1. 6. que es

la mifma, pr. 7. 5. por fer los trangulos

CAD,HFDiguales,hyp. 2.Y i CDtie-
ne conFD a proporcion que HD ¢6 AD;
eltriangulo CAD tiene con AFD,la que
HED, pr.1.6.y feran iguales, pr. 9. 5.

Propol. 16.y17. Theor. 11. r2.

16. QI guatro relas (on propercionales el relan:
gMlod Las extremas, feraignal co el delas

intermedias.T fi loes,las quatro vellas [on propora
csonales.

17. 55 tres veElas fon A B
propercicnales, ¢l re- e
flagnlode las extre~ [,
mas es igual con o c P
gnadrado de s in- 5
termedial filoes,les i S
rres rellas fon proporcionales,

L



Elemento fextol 14%
16, Porque, fi las quatro reétas, C D,
G L; ED,BD. fon proporcionales: fas ex~
wtemas CD, BD,que comprehédenel re-
&angulo AD, fon réerprocas co FD, GD,
1as tnrermedias que comprehe nden HD,
aralelogramo.equiiguloconAD; y AD
s ignal con HoU pr1g.6. 2.5i fo es,
'Diene.con GD,la proporcion que FD
NconBD.pr.14.6. -

. x7.5ilas re(tas CD, GD, BD,fon pro=
porcionales; yHD quadrado: CD ticne
€0 GD.laproporcion GFDigual ¢6 GD,
tieneco BD: y HD el quadrido de GD 1a
intermedia,es igual con AD el rectanzulo
de lasextremas CD, HD, pr. 14. 6. 2. Si
HD,el quadradode GD,es 1guil GAD el
rectangulode CD, BDs CD, tiene «6GD,
lamifma proporcio que FD, o G D fu,
igual,ticnecon BD, pr.16. 6

Pmpoﬁ:la.{l’fob_l. 6. -
Comﬁ Jtﬁ'ﬂxe v H

[ebre vna reéta xr 4
duda i, on reliili- ] R
neo femejante c& otre E
dado, GD, ¥

" RepartafeGD - A, B € D
Y \
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en los triangulos FI :

#

gadmite difhn- » . :

cs y defem= N 3
baracados. Pues
qualquier q fea, '

adnutira fiempre e IR
tantos triangu- : :
los;qnantos fon {us lados,menos dos.Def
criuafefobre AB, el triangulo AFB equid«
gula con CHD;fobre BI, BIF equian«.
gulo con DKH;fobre AE, AEF equiangu=«
lo con CGH.Los angulos parciales en
A,feran iguales con los parciales en Csel
tods Aigual conel todo C, cenflr.y lo mif-
mo conlta de losen ByF, que igualan los
en D,y H. Y finalmente el angulo E- fera
igual con G,T con K conftr. Luego el retti-
Lineo EB.es equiangulo conGD.Y porque
EAuene AF, laproporcion que GC con:
CH; FA con AB, laque HC con Cp, pr.
4. 6. porigualdad dé preporcion, EA tiene
con AB, laque GC con CD,&c. Y losla-
téw;) de EB,fon proporcionales con les de

Propof. 19, Theor. 13-

La; trian ‘gs:':; [emejantes, ABC, DCE, tienen
i il " entre
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entre fi, L propercion duplicada
de [uslades hemologos 5C, CD.,
Sienlostriigulos equii-
gulos,ABC, DCF;AB tie-
necon BC, 1aproporcion
?ue DCc5 CE: BCy CEF, B CE
‘fon lados homologos, pr.4. 6.Y dado que
‘CE tenga con BF, la que BC con CE; BC

LS -

endra con BF, la proporcion duplicada
de laque tiene con CE ,4.6. 6.Pero la mife
ma tendrael triangulo A B C con D C B.
Porque {i AB tiens con BC, la proporcis
que DC con CE; permutando, AB tiene
‘con DC, laque BC con CE, 013 que CE
con BF.Luego AB, BF; DC, CE; los la-
dos queen los triangulos AFB, DCE, c5-
prehendé los angulosiguales B, y DCE,s6
Teciprocos : y los triangulos AFB, DCE,
iguales, pr.15.6.Y ABC, tendraco DCE,
la proporcion que con AFB, pr.7. 3. Pero
tiene con AFB fuequialro, la que BC cornr
BF,pr.1.6. esladuplicada de la de BC c6
CE. Luegoriene con DCE la duplicada
dela de BC con CE. Quando los trians
gulos femejantes foniguales, el theorema
no necefsita de demonfiracion,
Corr. Luego 1, ¢l triangule defiripto fobre la

Frimeradstres rellas propercionales, tiens o dtre

‘ R b
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[ ferejaste drfrrfyro fobre hﬁg&m‘d, la fi-qiai- |
cton 7 la primera conla tercera. 2, EL triangule
deferigro fibre la [egunda, tiene conel fu feme-

jante de fesipeo fabre la tercera, La, proporeion que

| !

laprimera con Latercera,

% -P:_ropof. 20- Theor.14,
0s peligonas fe-
A~ mejantes , EB,
GD, fe veparten en
fr!lﬁgafl.l_rcmrf&'ru,
de pnniere ‘aqualy
kmwfrgg;r @ ‘[}‘; fo= B PpULL T A0
de. T tiokien en're i 14 duplicada propofcion de (s
bados homolegos. vk 20 _
Porque 1, fiendo EB, GDjfemejantes;
{us lados-qiie comprehendé angulos igua-
les, feran-proporcionales, 4. 1. 6. FEcon
FA, como HG con GC,&c. Y por ferlos
angulos I:; G, iguales, hyp; el triangulo
EFA es fenejante con GHC, pr. 6.6.Y
or1a mifma, [FB fera femejite co KH D
%'pértinc FB tiene con B, laproporcid
que HU conDk, pr.4 6;y-Bl con BA, la
que Dk con L'C, kyp: FB tiene con BA, la
v l \ . Vg -qua

] -
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que HDcon D C,poriguildad de propor-
con. Y pues elangula IBA es 1gual con
KDC, hyp;y el ablato IBF igual con el
ablato k D H:elreliquo FBA esizual con
el reliquo HDC.Litego tambien os trian-
gulosFBA,HDC, fon femejantes, pr. 6 6.
2.Los triangulos {emejantes EAF, GCH,
' tienen entre fi Ia duplicada proporcion de
fus fados homologos, AF, CH, pr. 19 6.y
por lami(ma,AFB,CHD ticnen laduplis
cada de los mifmos lados homologos. AF,
CH.Luegoeltriangulo EAF tiene con fut’
correfpondiente GCH,la mifmapropog-

* cion que AFB ¢6 {u correfpondiére CHD.
Y de la mi{ma fuerte fe musfira tener
AFB ¢6 CHD,laq1BFcon KDH.Luzgo
todos los tres tridgulos del vn poligono,
tienen con todoslos tresdel otro (0 elvn’
poligono con el otro) la proporcion que
cada qual confu correfpondiente,pr.1z. §.
3.EAF uenecon GCH, la proporcion du-
Plicada de_qualefquier fus lados homolo-

0s.EA,GC.pr.19.6.y puestiene c6 GCH,
A proporcion que el poligeno EB co G D;
EB tiene con GD,laduplicada propescion
de EA, GC, fuslados homologos.
‘ Corl‘.Lug.vdpdi ono de bs primera de tres
reclas propercionales,tiene con el fii emejunte de
/ ‘ K3 la

# -
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lafegunds, la proporéion que la primera tonl
tercera. T la mifma, eldela [egunda conel [u fea
mefante delatercera. T fina'mente el quadrade de
vna reéla,es el guadruplo del de otra [u mitad. Y /
vn quadrado es guadruplo de otro;la vella de que f¢
forma, esdupla delareitade q elotro fe forma.

Propof. 21. Theor. r5.

0+ retliliness ARC ,DEF,

qHe fon [emejantes avn
fercero, BDF: [on [emejane 7
res entre fi. -

Porque fi {fon feme;a-

tesco BDF, le (6 equi-
gulos,d.1.6. yentrefi. B
Luego fon rambien femojantes entre fi. pre
4. 6. -

Propof. 22. Theor. 16,

Lo: reclilineos [z« - AR 4

me|dntes, defcripros
Jobre quatre reflas proe
porcionales, 4, 8; C,
D: fon preporcionales. Y fi los reflilineos [emejane
res os eforgptos [abre quatro veclas o foin Pro!rnfiml.

bes; Las rectas fofon

' Por:
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Porque 1, ¢l rectilineo de A tiene conel
fu feme;ite deB,laduplicada proporcio de
A con B: yelde C, conelfu femejite de
D,laduplicadade C conD,pr.20.6.Ges la
- miima,hyp 2. Porquelaproporcion queel
reétilineo de A tiene con el'fu femejante de
B, esladuplicadade A con B; yla duplica-
. dade Ccon D,laqueelrettilineo de C tie-
ne conel fufemejante de D, pr.20.6. Sila
proporcion gelde AtieneconeldeB,esla
mifma que la que ¢l de C tiene co ¢l de D-
Atiene con B, la proporcion 4.C cenD,

. Propof. 23. Theor- 17.
Lor paralelsgramos 4 B R
Adegniangmlos; AD, | ?
HD: r;'encf cnfr’eﬁb L o
proporcion copueftade c D '
las de fu: lados. F H

A (aber,delas pro 3
porciones que tienen doslados compeehe-
dientesdel vno,con dos comprehédientes
del otro; con que los antedentes delas pro
porciones exiftanen el vn paralelogramo,
vy los confequentes enel otro . Es puesla
proporcion de AD con HD, compue(ta de
las de CD, GD;BD,FD: 0delasde CD,

' ' : Ks FD;
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FD;BD,GD.Por 4 B |
que CD tiene ¢6 T 3 ket
GD, laproporcié é~ <+ G

que ADcon ED; :

y B con ED, Ja ‘

s 4 S
queED co HD; pr. 1 6. Y pues la pro-
porcioGAD tiene c6 HD,es chpuefta de | }
las qinterceden entre AD, ED; D HD,
d.5.6. {e compone rambien de las que ine
terceden encre CD,GD;BD,FD. \

Propof. 24. Theor. 13.
Lo.rr.wkbgrms,GD. 1 que G ¢

exiiien acerca del d:‘dme!nl, A
BC, de gualquier otvo paralelogra. I 2
wo. AFE:le [or fomerdressy entre fi. B e
Porque IF ,v AE,tienen el r

angulo ¢n B,comun,conf-, y BIH igual ¢&
A; BFH agual conE, pr.29 1. Luego fon
equiangulos, corr. §.pr. 131, y equiangulos
GDJAE. Y pues BiH, BAC, fon triangu-
‘losequiangulos, pr.20. 1. ¥ potla mifma,
equangulos BFH, BEC:IB riene con BH,
Japropocion que AB con BC:HB con BE,
~1aque CB con BEpr.4.6. Luego porigual-
“ dad de proporcion,IB tiene con BF, la que
- AB conBE, xc.y 1E, GD, fon feme-
. jantes
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- jantescon AE, d. 1.6. yenzre fi, pr.21.64*

‘Propol. 25. Theor. 19,

Iénvn Pdfdhkgygma, AD, A 'B
- Sﬁmruam, ek [ fimejan- 7
te,yde angulocomun G :exiffi- E7AF
j vaacerca del comun diamerro, |
4 CB. C@ ¥
Porquefi CBenreaa Bk, en otro punto
fuerade F,en H; EG feri paralelogramo
femejante con AD, pr, 24. 6. Y CE tendra
con EH, la proporcion que CA con AB:
« 0 (queeslo mifmo)laque CE tiene ¢6 EF,
d.1.6. LuegoEH parre, feriigual ¢6 EF
fu todo, pr.9.5. _

| Propof. 26.Probl. 7.
. C O.Pf”ft J#_r- B RF

crimevnres . Ayl Lo JK 1

Elilineo igual 66 4 § B i

vn rrf?r'!‘xgma da- é"j:-: éﬁ%

de, Ly [emeji-

feconerre dada,DF yo o ABC, b
Defcriuafe en elangulo FCE igual con

BDC,el paralelogramo FE igualcon L. pr.

45+ 1. Y fobre HM, lamedia propercianal
b entre

]
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entre DC, : g
Ct,pr.13.6,
il] rectilineo E :
I (emejate R /
'aDF-Pf-IS. A D CE(- I-:M /
6. Y feriigual con L. Porque por fer DC,
H™, CE, proporcioniles; D F niene con
H1,laproporcion que DC con C E,pr.20.
6.quees Iaque DF tienecon FE, pr. 1. 6.
o con L fuigual, conffr. LuegoHlesigual
conl, pr.9.5: y femejante con DF. Aun™
mas facilméce fe forma el reéulineo Gk M,
femejite 6 ABC, y igualcon L. :

.......r &

A

Propof. 27. Theor. 7.

Ntre los par alelogramos - H D MR
E plicadss a ldmifm refta, M
AB, )rd:ﬁ:imru per paafdc- ¥ 1 g

gramos [emejantes al que [ de[” N |
A CKB

L—I

crine delamitad, AGC; e/ ma-
yores f! que [e aplica ala mg -
tad; fiends [emejante al defetlo. '
Porque AD, aplicadoalamitad AC, y
deficiente por CE fuigual y femejante:es
mayor que AG; aplicado a AK, fegmento
mayorque la mitad AC, ydeficiente por
KL femejantea CE, pr.24.6.Pues [H, q es
g igual
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- igual con TE, prep. 36.1.es mayotrque CG,

1gual conEG, pr- 43.1. por IM. Tuego 'H
conlA,0AD,; esmayor que CG con CF,
. o que AG; porIM.

\
L4

,.“ Propof. 28. Probl. 8.

F | O;Hﬁ cpfl'“ 4
A C vnarefls dada, ?’? Mx
‘..l

‘Yas, vn paralelogra- i 2
mo igual convn reéli ! "f‘ L IN
lintodadoy, Nyyde- | \

ficiente por paralelo- A CEKB
» gramo [emejante aotro dado, 0.
Sobre la mitad CB, formefe CE feme;i-
teaO. Complafe el paralelogramo todo
HB.Y fi CE fale mayor que N,cortefe en
CE, IM igual con elexceflo, y femejante
con O, o con CE pr. 26. 6,y exiftira a cer-
ca del diametro de CE, pr. 25.6.Continua-
‘dapues IG,haltaFyL; MG, haftak: AG,
faldra deficientede AB, por kL femejan-
tecon IM,0 con O, pr.24.6. Y esigual o
N; pues es menor que CE, 0 AD,por IM,

eonlitr,

Propof. 29+ Probl. g.

rale~

c omo [¢ aplica avnaretiadada,Fr, vn pa-
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val:loerame - byt R
2 - A P EAR ) -
t@ualcon vn 104 P

refhilines da I i ¥

dr.R- 2 laex FG H‘-_r :
“Jﬁ por P:- A R )
. M
rd--bgrﬂul
Jemejante a otro vetilineo dada, j & "
Pastidaladada FH por el medio en Gl
pr1o.1formefcen el comfiangulo L,GM/.
DN femejantesaP. Y fea GMaplicado ¥’ |
Giy DN icual con GM y R, Pues el
gnomon IOC, feriigual con R.. Pero es
igualcomAk, por for AG igual con DH,
pr-36 1.v DHigual conHN, prep. 43, 1.
Luegn Ak, es paralelogramo § excede FH,
por Ek femejanteaP : yes igual con R, -

Propof. 30. Probl. 0.
Co»-[é corta unarella o B

dede, AB,en medid, 1 y,
Yextreme proporcion. - Z]C_ D

Cortefe en C, de iG ¢ {
{uerte que GByel rec-§  / ke B
tigulode (a toda AB, {1 AT iy

yde vn {u fegmento |
CB;igusle a CErel quadradodel rel; quo
fegmento AC. pr.11.2. Pucs AB (o GCfu
igualypor fer GBrectangulo,y AF qu.:ldf-l-g

O,
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. é‘y, confr. Jtendra con AC (ocon CD fy

igual, por fer AD-quadrado, conflr.)a pry.
orcion que AC (o CD Jcon BC pr. 134
13 Propof. 31. Theor. 21,
g 2l el linco delareéla, .
I_CAC._#[‘;;["‘MJ;‘,.ABC, el V B
£ angulo retlode vn trianguly i\ XD .
S i\Yetlangulo, CBAS e igual A& o
son, F8,BD los veclignlss fus 5 '
ﬁfueiiru,db,,;ﬂ,ca,lu la- __
dosqne L‘ampr:hcmfm el mifino angulo reélo. ABC,,
- Porq tirada BG,del angulo reéto A B Uy
*perpendicular conAC; AC,C8,CGufer,
ran continuamente propercionales;yti-
bien CA, AB, AG;corr, pr.3.6. ¥ DB clre-
&angulo de CB, tendra con EC,el redti-
gulofu femejante de AC; la preporcion
que CG con AC, pr.20.6.y rambien EB el
rectangulo de AB,tendracon EC,elrec
tangulo fu femejante de AC;la propor-
cion que AG con AC, pr.20.6,y.EB, DB,
juiros tendri con EC, 1a proporcid g AG,
CG jucos co ACpr.2q.5.y le feraiguales.

Propof.32.Thor.a2.

™ 7 destriangulos, ABC, CZE, tienen doslados

) propsycionales Gon dos; AB con CD, gome CB
con




-
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con ED: y fe juntan enva comun 5
angulo BC O, de fuerte que los La= D -

dos homalogas, 4B,CD;yCB,ED; AP
fean paralelos: losveligmos ladosy A C /

AC, CE, componcn vna refla, AE _
Porque losangulos By D, {fonignales;
por fer cada vn dellosigual con BCD, pr,
29.1.yloslados que los comprehendé {on
proporcionlaes, byp. Luego el angulo A,e
igual con DCE, pr. 6. 6.y A y B, iguales co\"
D y DCE:ocon BCE.Pero A, B,y BCA,
ignalandosretos, pr. 32.1. LuegoBCA y
BCE, igualan dos rettos,ax.2.y AEes li«
nearelta, pr.14.1+ - _ q

Propof. 33. Theor. 23.
L 0¢ dnguiuenhperi-

pheria, en el centro; y
bes Seétores de eivenlos 5~
gualés: tienen entre fila
proporcid que bas periphe A
reas enque infiflen.

Potq 1,fiendo igualeslos circulos ABH,
DEL:f{iel arco AHD es igual con DLF, el
angulo AGD es igual con DHF, pr.27. 3.
Luego fi menor, menor; igual. fi igual. ¥,
lo mifmo esdefus equimuluplices, ?i.ﬁ

S o
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¥ lomifmo confta de los angulosB. F, fus
' duplos, pr.z1,3. 2.5ielarco AHD es
A \igual con DLF lasrectas AD,DF,{onigua
s,pr.29.3. Y losangulos.G, H, pr. 27.1.
r‘) 'Y lostriangulos ADG.DFH pr.4 1.y gtz
8 "lcs;las porciones de los circulos que cor-
an, pr. 28. 3. Luego el fetor AGDH. és
K;-!gu'al coelfeétor DHF L.3.S1¢larco AHD
_yes mayor o menor que DLF, AD es mayor
‘ menorg DF; G mayorque H, &c. Y lo
mifmo es de fus equumultiplices, 4.8. 5.
" - Corr. Luego 1;.el un feblor tiene con el otro |4
proporcion que el angulo dcl vne con el del otre, 3.
"I peripheria del Ju‘gniv enel centro , tiene conton
dalacircunferensia , 1a que el mifmo angulo con
guatroreclos. ' 10ggee N 107

ELEMENTO VII, VIII,
IX, X, XII, XIII,
X1y, XV.

N los{eiselementos precedentes,
¥ herecogido lo g la geometria dif=

3

putaprincipalmente de lineas,an

, gulos,y figuras planas:de fus pro=

priedades, fecciones , defcripciones y anas
logias

A



160 Elemento fexto. £
logias.Paralo qual era necefario ingerit 16
que el quinto trataen terminos generales,
delaproporcion. Menos neceffarios fon
los elementos, 7,8,y 9;que tratan de nume
ros. Menosel 10, quecrata de lasmagnicu-
des commenfurables,y incomméfurables;
racionalgs, v irracionales. Niel iz, 13,14.. |
15, que tratan d¢ los cuerpos folidos!
en particular,fon de vlos tan frequenteso]
importantes, como el vndecimo;kque dife |
putadellosen terminos mas generales, p
comprchende en breue funm la S:ereonie-
tria toda, Por fer pueselte elemeto tan ne=:
cellario y general en todaslas materias Ma.
thamaticas, le quiero afadicaqui 3 digola

mayory mejor pirte de fus propoficiones;

-

paflando algunas, 2und mui pocas, de mas
embarago,que veilidads 17 :

»
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{ELEM

ENTO VNDE-
CIMO.

i.’.‘t " DEFINICIONES.
" _ |

4 &G Efinicion 1, selids, es lo que tie=
: ne latrinadimenfion; longirud,
latitnd,y profundidad. 2. £l extre=

me del [olsds, es' fuperficie. 3.14
linea reéla, ésrefla al pland ;' quando es per~
pendicular a todas las reétas,que tiradas en’

‘el plano,concurrenen el punto enque tos
cael plano’ AL £ e \
4. Vn plano, FE esrec- "!___5_.1&
10 a otro, FD:quido todas d
fus reftas, EGy A B,TH,
&, que fon perpédiculares F
alacomun (eccid EG, fon
rectas al otroplano, FD.
¢ §i La inelinacion de ‘vng

of ¥ )
veéla AB, 4 wn plane CD, A0
¢selangulo acuto ABE, que F— ¥,
haze con 1a re@a BE, tirada ‘ ﬁ ~

;llc {1}3,21 punto de infiftécia;

aftaE, el puntoen quecae 1a perpendicu

lar AE, ntadadel oirofun ex:reum. & 2
Bil 9% d é'._%

-
1
-




162 Elemento vndecimd, y

6. Lainclinaciondevn plas 8o
noy AB, aotro, CD3és el,_-c" E ;
anguloatiio, EFGsenmpre=
hédido delasrettas, EF,GF;
que fetiran perpendiculares
alacomunfeccion, HBjla vna EF,enel }
vnplano CD;ylaotra GF, enelotro pla«!’
no, AB. o\ A0 PRI gl

7. Vn planoefla imyng)vl vnoy cemo otys
4 atre, Quando fusangulesde inclinacion' |
fon iguales entre fi. 8, planes, paralelos, fon
los que por mas que {e eftiendan, no pue d
con currit. - 9. Figuras folidas femejantes, fon
las comprehédidas da;%u numero de plas
nos f{emejantes. to. Y fon tambien iguaa
les, fifusplanoslafon. i ot o

It .,!ngn!a_[;lfdi_, eselcon« D .
prehendido de masqdosan- '
gulos planes , que &cfcﬁp,tos 8 AR X &
eplanos diftinttos, concurré ~ St
en vn punto. Tales A , com- -
prehendido de los tres angulos planes,
BAC,.CAD, DAB- ¥ sl 443 S x

t2.  Piramide, es fignra fo-
lidacomprehendida de quatro,
bmiéfptllanos,ﬁ?c,&DB,Gg'B :
ADE; de.que, losconflituidos | e o1
fobre ¢l vnodellos, A I)C,:-.qm:_A ""f"]'i' L~

$.] ' ¢ liaz
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\7»de llama bafis, fejuntan en vn punto, B,
vque esel vertice, Y porque todos Jos pla-
nos del piramide,excepto labafis,fe juntan
', neceflariamente en vn puro, fon triangu-
o'« los. Y quando labafis es triangulo, el pira-
i mide fe llamatriangular sgunadrangule, quan-
y ‘doquadrado, &¢.
M 13, Prifma, eslafigura A
_ %}fo!ida:AB EDEC,compre- N p 6 e
¢ Y hédidade cinco o maspla- - i o3k
? nos:de gdos, ABC,DEF, & F
fon oppueftos, ignales,fe- P
mejantes, y paralelcs: losdemas , AE, CE,
* AF, paralelogramos. 5 8
14 Sphera, es figura folidd que fe imas
gina formarfe por vo {femicirculo , micrras
dabuelta entera fobrefu.diametro immo-
ble. 15, El exe delafphera,esel mifmodia-
merro immoble.. 17, Diamerre dz la (phe-
Ta, es qualquier linea reéta, g paffando por
fu centro,ie remataen la fuperficie.
18. Meta, eslafigurafoli-
da, ABD,quefe imagina for-
marfe por vn triangulorelta-
gulo, ACB;mientrasda buel-
ta entera fobre AC ,vnde los
lados que comprehenden el angulo refto,
_ G, Y ¢sonhegonio , quando los lados, AG,
" é! pp!
L
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BC, quecomprehenden el pis
angulo reto, C, fon igta« B :
les. ¢mbligonio, quandoel + A\
lado quietcente ¢s ¢l mie- BZ)
nor de los dos . Oxige=
nio, quando/es el mayor. ' 19. Suexe, e'aél{

quiefcente, AC. 20. Subsfis ,el circulo; | |

BDC. defcripto del lado moble,, BC. Y
{uvertice ¢l punto Asquees el vertice del
angulo oppuefto. Aduierto g eftaes defini« '
ciondolo del meca reéto: y no del inclinado,
cayoexe no haze angulo reto ¢6labafis,

21 Cylindroyes 1a figura folida, —
ACB, [ 1magina formarfe por A SO
vn paralzlogramo, BC, mientras n
‘dibuekaentera fobrevn fulado g @
quitfcéce CD. 22 Suexe,esel
mifmo lado quiefcéte. 23.5us bafes,los cir-
culos, AC, BD . defcriptosde los lados op<
pueflos y mobles, AC; BD. Tambien clta
es definicio de Cylimdre reébe folamére; y no
del fealens, cuyoexe no'esreftoa lasbafes,

24, Metas y Cylindres’ [emejantes', fon
cuyos exesy diametros' de fus bafes fon
proporcionales. ;

25. Cubo , éslafigurafolida, que fe com-
prehede de feis quadrados iguales. 26. 7«
tracden, laque de quatro triangulos ;guag

L €s

.

i



_ ;,-Z} <" Elemenyo wndectmo. 165
.‘. es y equilateros. 17. 0flacdron,la que de
Wlcho tnagulosigualesyequialeeros. 28.00-
'\ | decaedron , 1a que de doze pentagonos
% VYiguales, equialceros y equiangulos. 39. 7fee:
1 faedvon, la que de veynte triangulosigua-
. a les,y equialteros.
i 30.  Paralelepipeds , o5 la
 §igurafolida, ABCE, quefe : c

5 §.};:aim:rt-.ln‘:d.-: de feis figuras §

L |70

lanas quadniateraside que, -
%  lasoppueftas, AC, EB; AF, : R
DB ; AH,GB; fon paralelas,

PROPOSICIONES, -

Propof. y Theor + 1.

SI \BCwnaparte devnalinea refla : >
exifte envn plane 18 otra parte _‘,.c'A
no puede exiftiy fuera della, Bl

Porquefi la otraparte no
exifliera tambien en el mifmo plano, como
DC;fino fuera della; como A C: la-refta
toda no fe ajultaria con el plano FE. Lue-
go FE,no feria fuperficie plana, d. 7.1.

f'_,- ' | L3 Propof,
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-

- Propof.y Theor- 2. el

Asveftas, AB, CD, que ¢ cor=
tan; ytods las partes de qual-
guier triangulo plans, BED: exif-
ten en el mafmo plana
Porque el plano que fe ima- L sirat | N
ginara paffar por CD, fi paffa por B,pafl'a-(s
ratambicn por DBy AB,pr. 1. 11, T
Propofl.y Theor.3. :
t dos planos, A8, DC,fe cortan: A ’
[iucomun [eccion, EFes lines e
¥ D
reila. t 31 g
Porque, pues los putos E, F, B
exiften en entrambos planoss, :
byp. larecta toda EF,exiltira en entrambos,
" ?- !o ‘ .

Propof. y Theor. 4+
S Junavella, AR, e refla a Aﬁ _
W ivas dos, CD, EF €n el pi- c -L o £
t0,B, en que [¢cortant estam- S AP
bien refla al plano,CEDF que GrF B ":1 H
pafla por ellas., ‘ YD

Sea CBigual con DB »EB con FBsenel
quadrilatero C E D F. Tirefe por B’élta ree

a \]



'L L 7 Elemento ondecimo. 167
AL . “&a GH,de qualquier fueree. Y tiradas las
™ réctas,AC, AG, AF; AE, AH, AD; y, por
| ferellado CB igual con DB, EBcon FB,
W0, byp: yel angulo CBF, iguil con EBD,pr.
1 15, 1. CF feraigual con EDsy el angulo
" 4 BEC, igual con BED, pri4e 1. 2.Por fer
EB,FB, rectasiguales, byp; y adiacentesen
. BEH,B F G,angulos igualés; y en H BE,
"4 GBF. pr. 15. 1. EH feraigual 6 FG;y BG
conBH, pr.26.1. 3. Y pues CB esigual
con DB,byp; AB, comun en los triangulos
BAC.BAD;ylosangulos ABC, ABD,re-
Etos, hyp; y iguales: AC feri igualcc AD,
* pr.4.1. y por la mifma, AEigual con AF.
a.Y porque AEesigual con AF; DE con
FC;yAD conAC: el angulo AED ferd
igual con AFC,pr.8.1. s.Porfer AE igual
con AF; HE con GF; yel angulo A EH
jgual con AFG: AH feriignaicon AG, pr.
4.1. 6.Porque BH es igual con BG,AB
comunen los triagulos BAH,BAG; y AH
igual con AG: los angulos ABH ,ABG ferd
iguales, pr.8, 1. yrectos, pr.13. 1.Yde la
mifma fuerte (s demonfira fer AB rectaa
«qualquier otra recta, que tirada por el pla-
no CEDF, paffare por ¢l punto B,enque
AB tocael tal plano, Luego AB esrectaal
- mifmoplano, d. 3. 11
4 Pro-
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Propof.y Theor. 5 2R

T ungrefla, A8, esrefla dotras A

tres, BC,bE+ BD, enyB, el punto ,..,gm' .“Q
de [ comun [eccron:las eres,todds ":C' ‘
exiffen en el mifme plano, :'F Bi

Porque ﬁa[guna della, co- o .X.i ‘

mo BC exilte fuera del plano '
EG.en que BE y BD exifié; exiftica fi qmc‘ﬂ 1
raenel mifmo plano en que AB,pr. 2. 115
pueslacortaen B:a faberen el plano AF,
cuya comun fsccion eon EG,es FB.Y pur=
que ABes rectaaEG, pr.4. 11:es rectaa .
BF, d.1. r1. Luego fi es rambien reéta a
B C, elangulo re&to AB C parte, es igual
conelretto ABF,{u todo.

P:opol. y Theor. 6.

A reta, EF, que junta dos pa- E
valelas,Ap, C Oy exifle em eb
mlﬁmplam con df-u‘
Porque AB,CDsexiflenen € KD
2 mifmo plano,d 21, 1.y EF;enclmifmo
7- %
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,
=

+  Propof.y Theor. .7.'y 8. |

2 Sz? veftasy AB, CD, fon
W3 reflas avn plans EF;[o pa-
(. valelws. : ot 2/
8,7 fi fon paralelas:)lavna,
. \CD,reflia avn plane, EF;la otra,
" 4 AB, es recta almifino plane.
‘} 5. Tirenfec lasreétas CB. BD:y enplario
EF, lareta BG perpédiculara BD, y igual
con CD. Tirenfe mas CG, DG.Y porque
BGesignalcd CD;BD comiy; ylosangu-
: I¢s coprehendidos, CDB, GBD;1gualss,
conftr. CBes igual eon DG, pr.4. 1. Y pues
CP es igual con DGsGBconCD, y CG
comiielangulo CBG,esigual ¢ CRG, pr.
8. 1:yretto,pues CDG loesid.. 11.Y pof
fer GB re@a con AB, 4.3, 115 (pues ABes
rectaal plano EF, byp. ) es recta a lastres
AB.CB.DB;y ellastodas en el mi{mo pla-
no.pr. s+ 11-Pero CD exifte en el mifmo
planoend CB,DB. pr. 2.1 1. Luegoen el
en g AB.Yporg los angulos ABD, CDB,
forettos.byp: AB,CD,fo paralelas. 7, 28.2.
8. Yiiendo CD re&ta con EF: porla
mi{ma conflrucion,y demonftracion . el
angulo CBG esigual conelrelto CLGsy

ygb




170 Elemento wdwi;ﬁ?_o\ { <
Y GB, re(taa DBy BC;yal 4
Plaino CBD,pr..4 11. Pero, ..
Pues BC, BD, exiften en el
mifmo planoen que las pas />
ralelas AB,CD, pr.6 11: '
ABexilte enel plano en GCBD.Luego AR, !
esrectaaGB, d. 3.11: Y pueses tibien rectd
aBD( porfer ABD, CDB iguales a doi

rettos, pr.2o. 1.y CDBreltohyp:) esrecy
taal plano EF, pr. 4. 11.

Propof. y Theor. g.

YT osrellas, 4B,CD quefon A W -
paralelas con otva, EF, fon NAT g
Peralelas entre i: anngae exife EF—"3=—
tenen planos ditinéles, ’é‘i"'i»‘
Porque fi A8, EF,fon pa-
Falelas: exiften en el mifmo plano, 4. 21.1.
Exiftan pues EF, CDen otro. Y ficdo HG,
1G, perpendiculares a EFy EF feri reta al -
planoque paffare por HG, 1G, pr.411. Y
purque AB, CD; fon reétas paralelascon
EF, byp: feranre&as al mifmo plano, 8.
11,y paralelas entre fi, pr. 7. 1.

Propof. y Theor.10.

-
=
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£ Elemento vndectmo; 17%
ﬂ: R dos reflas, AB, BC; que f¢ (1
W Frocan en vn punto, By [en
| | paralelasactras des,DE,FE,
. “fe pocan enotro punte, E: (om=
b} ;
| “prebenden an gulos igwales

& aunque no cxiften en el mifmo plane. -

, Sea AB, igual con DE; CB, con FE:y
riradas las reltas AC,DF,AD,CF,BE.PQ:&
4 fiZndo AB paralela y igual ¢6 DE;y CB<o
»FE, byp:AD,y CF fon paralelas y iguales
" eon BE, pr. 31. L. yentrefi, aunque exifta
enplanos diftinttos, pr.o. 11 yAC con
DF, pr. 33. 1. Luego el angulo ABC,¢s
igual con DEF. pr.8. 1.

Propof. 13. Theor.rr.
No [epuedé leudrar mas june  ES&
pcrpendicnhr,pc,dg up pite 1| A4
to, D, dewnmifme plano, A2. 3
Porg fi fe leuatidos, DC, A=

DE, feran paralelas, prep. 7. 11.y N0 lofe~
ran,pues concurrenen D.d.21:1+

Propol. 14- Theor. 121

Lo.r planes, AE,BC, & los guales La mifma, AB,
estecle; fonparalelos,
~ Porqus
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Porque fi no lofon,conti~. G "
nuados coeurriran, digamos o

.en GI,4.8.11, Tomefe pues E i ¥
en el concurfo y feccion co
mu Gl, el pro Hy y tirenfe
las rectas HA, HB; y {eran
"reltasa AB,enA'yB,d. 3. 11, Luegoencll j}
triangulo AHB, losangules HAB, HBA&

‘-
"

feran reCtos. Y noloferan, prxza,  ©

Propof. 15. Theor. 13,

Srd-i reflas, AB, AC,queconcur- A ™ 7
renenvn puntlo, A;fon paralelas oo o
€on otras dos, DE, DF , que concur- Clivg
Yen en otro punte, Dy f.\r:'ffmru alfre Q fi::
plano:les planes, CB.FE, eng exif~ B
ten. [on paralelos. - ‘ 30
Tirefe Al reta aFE; 1G paralela con
DE; I1H con DF. Y porque AB y IG fon
paralelas con DE, conftr: lo fon entre fi, pre
9.1 1.Y los angalos Al G, 1 AByignald ados
reltos,pr. 29.1.Pero A LG esretto, hyp: Luer
80 [AB io es. Delmifmo modo confla fer
IAC,reto.Luego [A esre@aal plano CB,
P+ 4.11. Pero estambien rettaa FE, condtr,
Laego CB, FE,fon planos paralelos,pr. 14.

11,
Pro
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o ffr:"mu, EGIF, fon paralelas. AA

' fi no, cotinuadas cd- S
“oueriran enalgun punto , €o-: .
""'&nn sn H. Luegopues EG exif GDY F

.0 Propof. _17-Pf°bl-1$" ‘ "."'.'

A Bleniento ondesimod 173

Propofl. 16, Theor.14:

N nx:g I des ylamrpmrddu,dﬂ €D, [ A
g £ )

cortdn por otro,EF [is communes

Porquefi no,

¢ ‘en AB, IFen CD:4B,CD, - ,
¢ontinuados concurriranyy noerd patales:
tos. in {5180 § a9

A ,L1l4

S\I planes paraleles EC, GH, 0

1k, corvantloswelias, ABy AJEN_ {8

CD; las cortanen fegmetospre | 1 i
orcionalesy LM MN; 0P, P, e % 2y

Tirefe LQ. 4 pafle por =<o -
G[—Le'flri{:' yi%qi"c&.u pa- Fat.osn
ralelssLQ MP, NQ,. ¥ LM tendra con
MN, la proporcion que LR conRQ3 OP
con PQ_l1que LR con RQ, pr.2. 6 Lue+

o LM tendracon MN, 1a proporcion§
OP con PQ,praTre§s a8 H

i b P

2
\

10 Pros
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»

Propof. 18. Theor. 16.

Srm‘reﬂa, IH, esveclaavn Piacs
*7 plane, CD;todas las planasq = v=TFR
paflan porela, fonrectes al mifmo © Al
PIM!, CD, F\ iQ a_'..

Demos que FG, fealafec-" \H B w1
cionen§ FE (el planoen 4
exifte [H, reéta al plano G D) corta el plas.
no CD: yque AB, otrarefta queexifte en
FE, fea paralelacon [H. Pues AB ferd'¢a< ' |
bien re¢ta aCD, pr. 8. 11. lo mifmo fe in= |
fiere de qualquier reéta de FE, paralela con”
1H, Luego FEesreftaaCD,d.4.11.

4 L

-

Pl‘_Opbf. 1 9. Thtol'- S 7.
1dos planes, AB,EF, que f¢ E
cort; fonvectos d otra,GH: G <2 NP
Jis comun feccis, DC jesvela N[ R 9
dlmi | o tercer phm, GH, LT v o .
“Porquéfiendo EFre- 1 F

&oa GHslarelta§ feleuanrade C por EF;,
fettaaCFcomi {eccié de EF,GH, esretta
a GH.d. 4.11.Y la que fe lenatade C, por
AB,refta aCB comi feccionde AB,GH:es
rettaa GH, fiendo ABrectoa GH, 4, 411

Pero
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L /Peto fe puede leudrar vnafola re@tadel pi
20'C, que fearetaa GH, pr.r3.11. Luego
la que fe lendtare de C por EF . rectaaGli;

Uy 1aque de C, por AByrectaa GHj es vna

: T-fnla linearecta. Luego CD,lacomu{ec-

i. ionde B, AB, esrecta s GH.

. or. 18,
=, Propof. 20. TheOr-18,

h I L 3
\bﬁ!uy«iﬁ dos, detres angne B’
x los planes. BAC.BAD,DAC, ol
gne comprehendenvn angulo foli= A
Ao, 15 excedentel tercero, ’ Caa
No necefsitade prueua,
quando todos lostres foniguales; ni quan-
do el rerceroesigual, o meror,que ¢l vno
de los.orros dos Pero aungel tercer BAC,
feamayor g qualquierde losortros , és me=
norque entrambos jiires. Porque fi fe cor-
taen BAC, BAE;igualcon BAD, pr. 31. 1.
yferira AE, igual con AD; y las rectas BC,
BD, DC: BE feriignal co BD . pr 4. 1.Pe-
rolasdos BD, DC, juntasexcedena BC,
-pro20.1. Luego DC, es mayor que EC. Y
pues A D es igual con AE, eondly: y AC co-
muniel angulo DAC,es mayor que CAE,
Pr-24. 1. Luego losdes BAD, DAC,juntes
ktxccdcn‘al tercero BAC. <1

Pro-
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J Propof.2 I.ThOr‘;g; 3

Tadv:[u angwlos planos, BAC,
A CaD, D 48, que comprebends E
vnangulo [slido, A; fon menores. ¥ ;
que quatre reffes, ® A..{... ANC
TiradasfasreRasBC,CD, g
DB:en cada vno delos puntos B,C,D,au
rivn angulo folido,d 1. e,y qualefqaie
dos de'los planos que ls coprehendz, ABC,
ABD, exceden el tercero CBP), Pro2oars
ylomifmoesdelosenD,C, Luegolosfeis,
ABC,ABD, ADB, ADC,ACD,ACB fon
mayores que los reliquos tres, BCD,CDB,
DBC; que fon igualesa dos retos, prea
1. Luego exceden ados recios. Pero ¢6 los
tresencl vertice A, hazen feis reétos, praz
1. L nego lostresque en A,comprehenden
elangulo fulido,fon menos quatro rectos,
. e

-+ Propof. 24. Theor.ary 1.«

03 planos appucshos en el fo- . O5ard
L[:’df, ,é&;f:a@)brgf;mdid: > A : L7 :
de planos paralelos; on pard le- 5 c
Jogramos [emejuntes,y iguales. < u

Porque, pues AF, cora pé—%-

*L1 'log

-3




7 .
(S Blemento vpdecimo, 177
Jlosplanos paralelos oppueftos GE, I, y

“dod paralelos oppueftos FC. D¥: las comu-=
. nes {ecciones AG, DF, y tambien AD.GE,
" Jon paralelis, pr. 16, 11. Luego AF es pa-
|| ralelogramo. Y por la mifma, los demas
" splanos fon paralelogramos. Y porque las
E fe&as EA, AG, fonparalelas conHD, D P,
( “etas de otro plano; los angulos EAG
. #TOF, foniguzles, pryo.ri. ¥ porla mif-
. ‘ina,los reliquos angulos de los paralelogra-
y mosEG, HF, fon ighales, Y pues AG es
igualcon DF; y AE, con DH: FD tendra
1§ con DH, la proporcion que GA con FA:
'y por lamifma ragon, DH tendra 6 HBE,

a que AEcon EC, &c! ylos paralelcgrd-

mos oppueltos EG, HF. (5 femerares.d 1.6.
Y tirados los diametros AC. D B: ruesAG
esigual con DF,GC con FB;y el anculo
AGC igual con DFB;los 1rizgulos ACG,
DBF, [gn 1guales,pr. 4. 1. Pero fonmita«
desde los paralelogramos EG , HF, P 34.
1, Luego EG, HF fon iguales. Lo mifmo
confta por la mifma demonftracion, de Jos
_ reliquo s plams oppueftos.

Propof. 25. Theor. 333

S 1Y plana,E7, paralelo con,D 4,c 3, los planes
L wrueiles




378 Elomntovndedm N
sppuchosle vn Parales. . . % 8 ke ol |
lepipeds, DBy le corras Grfj; LE ; ‘ir'fﬁl:'
I'O.l'ﬁadﬂ.l y DT, EB,én H 813 1 24 _.:.:- f-. »/
gue gredarcpartidrjte- |G 7ol7 P70 ;..R
dran eumﬁ[gpup&r- SA T B #‘. f
€16 4 [us bafes, Ak BK, L R
Porque DT, EB, Eues, fe comprehend i
de planos paralelos, byp; fon paralelepiped)
dos,d. 30. 11. ytienen {us planos oppifiy |
tos paralelogramos, femejantes, y_iﬂ:;‘ Sy v
pr.24.11.Afadifele al Paralelepipedo BD,' /
por lavnabanda, GA paralelepipedo igual
y femejante 0 DT: y porla otra 6ppuel=
ta. CVignal y femejanteco EB.Y labafis /
SK feritan multiplice delabafisAk,qui~
toel folida GT del gdg DT; ¥ _,Y,k,do,
BK ,quanto EV de EB.Pero fi SK muleipli-
cedelaprimera magnitud AK, esigmal ¢5,
VK multiplice de la feguda BK; GT muls,
tiphce delatercera DT, es igual con EV]
multiphice de Ja quarta EB. Pues {iendo, las,
bafes Sk, VK, iguale; y femejantes;los feis
fq-rg!p ogramps del folido GT feran igua-,
es y fEmejantes co los fzis del folido EV;
y fiendc Sk mayoro menor que Vk; G
ferd mayor o menorque EY:Luego 1a pra-
yporcionqlie Ak dene con Bk, uene DT ¢o
E-Bad:--s_\fq . Thine

ooy

SA elsituy 1)
© Propof, s
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/ jantes; fus paralelepipedas equialtos feran
. “fetejantes, d.10. 11. Y i {F esigual con
EH, fus paralelepipedos equialics feran
_iguales, pr. 20. 1 1. Luego el de [F fer] 1gual
conelde AB. Y porque el paralelngramo.
' '%Fesigual con EH.pr 35,13 y EH @ CD,
byp; IF esigual con CD. Luego CO tiene
“tgn EK, la proporcion que |F con Ek, pr.
g7 5. Pera el {olido de IF, tiene con ¢l de
glq laque iFconExiy elde CD conel de
“EK,laque CD con Ek pr, 25. 11, Luego
elfolidode CD,tiene conelde Ek, la que
eldelF conelde Ek. Luego los paralele-
“pipedosde IF, y de CD,foniguales, p-.9’s.
Y porqueel de IF es igual con el dc AB;
losde AB,CD fonignales.

Corr. Luego 1, paralelepipedes igualer, y de
bafeciguales, n equialtos, Porque finoy cort: fedel
hasaltoyel exceflos y guedaran enbafes jonales
> equaltes: ysgual laparte ci el rodo, Luego 2, pae
ralclepipedos iguales y equialtos, tiené iguales bas
Jes. Porque [i ey cortefe el exeeffs de la bafisma-
Jor: y quedaran encliguales bafes,y equiajtos ; y

Aaparce igual con fu nﬁ.

Propof. 32 Theor 27.

Y osfolidos paralelepipedss equialros, .Aar.‘p,
’,L Jolidos_parabelepip v ik




182 Elrmentoondecimos
:EG‘H.::'MF entre fi - K. =8
aproporciongue fus o
Gaﬁ:aﬁn,cﬁfu % G NN
Porque fi (e ana- Al b
de el paralelepi- N

del K'L M,igual M

¥ eqnialte con ABC D; tendra co
EFGH, la proporcion que ABCD ,p7. 7. 54
Perotiene con EFGH, laque fu bafis Ewi %)
0 CD fuigual, con labafis GH, pr.25. gyl

Propof. 33. Theor. 28.
Lo: flidos paralele- © @

pipedos ﬁmejmrn,

ABCD, EHGFtienen N
envefi larciplicadapro | : P
* £ n z
porcion de fu.r ladss ho- N1

melogos , a1, Fk. G A ‘;‘: e

Afadanfelos pa- vl
ralelepipedos D I1- ul ’N\ A\
QY, IMBP;y TX- ¥
LV,iguily fomeji- ¥
te conf EHGF. Y -
por fer A B C D, EHGF, femejantess DL
tiene con Hk,o con LM fu iguaal, la pro-
. porcionq AL conFk,ocoL I fuigual: p

- AL con EK, o con L1 {u sgual; la que BL
con ~

\
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Pcobof. 28.. Theor. 23.

-
%\T 1 L plane que corta el paralele- A E,
! A ppedo.GH. por, AC,DB, dia- GeZI ™
s -ig.mm de planos oppwefles, GE, | D
p "FH, le parte por el medio, L J/H
‘ rqueGE.FH, fon para- F B
l-‘?le Ogramos iguales y {_'cmcfantes, pr.ag. 11,
« % partidos pot los medios por los diagonios

“AC,DB,pr.34. 1.Y el paralslogramo AF
esigual con EB; AHcon GB, pr. 24, 11 ¥
\ ABcomun. Luego los trizngulos ACG,
* DBF; ¢6 los paralelogramos AF, GB,AB,
del prifma ACGDBE: igualan los tridgu-
los EAC, HDB, con los paralelogramos
FB,ED,AB.del prifma EACHDB.Luegn
Tos prifmas foniguales, d. ro. 11. Pero co-
poné el paralelepipedo GH, como fus par-
testodas. Luego el plano , xc.

Propof. 29. Theot. 24+
) Lo: folidos Pay slelepipedos, CF DG
; ACDE, AFGE eqnidltes;, Vo < a
y confticuidos fobre lamifma H tie® It
bafis,AB: [om sguales. A ;
Ser equialtos;es confif- EO
M3 tr

"l
L
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tir entre los mifmos pla- CF D& \

nos paralelos.Los para-
lelogramos AL, AM, H| (] f
fon iguales, pr. 5. 1. R -+
Luego excluidoel comit E

trapezio AkLE,lostridgulos A KI,EMT. {5 b

iguales.Y porq lostriagulos Akl ,HFC, {5
equilateros; fon equiangulos, pr, §, I;

femejantes, pr- 4.6.Y tabien EML,BGZ ,-
Mas, el paralelogramo AC, es igual yfe."
mejantecon FD; AF con EG,pr. 24.11. 1

Y por fer I, KM, cada qual 1gual co AE;
lo foentrefi:y [k, LM. Luego [F'esigual

con LG, ¢r 36. 1. Y todos 1os planos del .

prifma AlLkFCH.foniguales y femejantes
¢on todos losdel prifma ELMG DB. Lue-
go los prifmas foniguales, 4. 10.1 1Y afia-
dido ¢l comun folido AH FKLDBE,los pa«
ralelepipedos &c. _

Propof. 31. Theor. 26.

L 0s filidos parald pipe- A
dos t?ujd:u s ydeba- :
Jesigualesh 48, C D; [on ~ ‘ "

e

1 Tuales, B'E-:
Porq fi las bafes AB, ‘D AW
EH , fon'iguales y feme- IGMH

jantes

o




S+ Elementoondecimo! 185~

¢ bafes AD,EH.{6 iguales;y ABCDigual c3

" EHGF,pr.31.01. 4.51Fk es mayor § Al;

tomefe EL igual con AL :y tirefe LM para-

o lelocd EH.Y por Ek riene c5 AT ,0¢6 EL

| fuigual,la proporcid que AD con EH, hyp:

1y ABCD tienecon EHLM, laque AD 6

AEH pr.32. 11:y kN c6n LN, laque Ik con
5

L, pr.1.6; ymas , EHGF , con EHLM:
| ¢ sidyue kN con LN, pr. 32. 11. EHGF ten-

% dra con EHLM,laque ABCD ¢6 EHLM.
Luego ABCD esigual con EHGF (fi AD
tiene con EH, la proporcion que Ek con
AL )pr.o. 5.

Propol. 36. Theor. 31.
Lo: paralelepipe- E k

des equsangulos,
EB. ki, foniguales; i C - H
fielvne EB,fecopre-
hende de tres reélas G 1
proporciondles , Ag, A B ¥
AC, AD;y el otre, kI de g media, FI.
Demos FI,FH,FG,iguales con AC, en
elangalo folido IFGigual con BAC: y el
~ angulo plano IFG igual con BAC; IFH,
conBAD; HFG, con DAC. Luego AB té-
dracon FI, la proporcion que FH co AD.
> Y pues




2
YpussBAD &s 3 Olligg i 2 ’i}'
13ual con HFT; " . by

¢l paralelogra-« C = I\ |
mo BD, bafis | - o '
de EB,es iqual _
conHibafisde A P AR
ki.Y fus alticudes feran iguales; por fel
sguales CA; G F, lenantadass en ang) " )
1guiles fobre ks bales DB, HI, hyp.Lucgo’,
EBes igual conkl, prizr. 11,

¢r
~Propof. 37. Tlicor. 32. ‘ J

LO; paralelepidos femejantes, — R
k, LyMiN GG Fdeforinenfo- '
ve Juatrorells proporcionales, . A B Cn
43,CD; £F, GH; [on pupmr?c_-
nales 7 filofon, Las rectaslo fons |
Porque 1, laproporcon E FG H

de kcon L,es latriplicada dela de AB <5
€D; ylade M con N, latriplicada delade
EF con GH, pr. 33.11. Luego fi ABtiene
€6 CD, laque EF con GH;k riene con L,
]&ﬁ M ¢on N. 2.Porque K ticae con : l}l
triplicadade ABcon CD:y M ¢GN,la cri-
plicadade EF¢con GH, pr. 3¢, 1¢. i Ktiene
conL,la que M con N; AB tienecon CD,
laqueEF conGHy

186 Tlemento ondecimol ; "“%‘

Prop, 1{
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. ! onFK,0.con LN fuigual.Pero AD ticiie
' conDI,lagne AL con Ll;y Dl con IM,
" laqueDL con LM; y Bf con IN,1agBL
con]LN, pr.1.6, Luego DI tizne con iM,
y Bl con IN;la que AD con DI Per cl
i aralelepipedo A B CD tienecon D.QY,
» 1 1a proporcion que labafis AD conD{;
S RIQYconI MBP,la que DI con T M;
' IMBP con TXLV,laque Bl conIN,pr.
,r:, 32 11. Luego DIQY tiene con TMBP, la

roporcion que ABCDcon DIQY; IM-
PconTXLV,laque DIQY ¢6 TMBP.
'\ LuegoABCD,DI QY,IMBP, TXLV.(a
’ quatro cantidides en proporcion contis
| nua. Luego la proporcion que ABCD tie-
| necon TXLV,0con EHGF fuignal y fe-
mejante,es la triplicada dela que ABCD
tienecon DIQY, 4. 6.6. Pero AD balis
tienecon DI, laque ABCD ¢coDIQY. pr.
32. 11. Y AL lado con LI, 0 con Ek fu
igual; laque AD con DI, pr. 1. 6. Luego
lIaproporcion queABCD tiene c6 EHGF,
eslatriplicadadela de los Jados homclo-
gos,AL,Ek.

Corr. Luegoel paralelepipedode la primera de
guatro veflas propircionaler continwamente, tiene
con el fufeme ante dels [igunda; la fropor:ion que
‘laprimera, con $aquarta, :

My Propof.
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A

Propof. 34-Theor.29.

L.A.f bafes , AD, EH; e

ylasaltitudes, AL Ek; €
de losparalelepipedos igua K
le:, ARCD, EHGF: tiensn B LL’
propercionrecipreca. T fi la VLT
tienen fos paralelepipedos A
Jenignales, E

Tendrapues AD ¢6 ,
EH, laproporcion que Ek con AT, d.2.6. ©r
Porque1, Ecndo los paralelepipedos igua-
less yiguales fus alturas, Ek, Al 5 fus bafes
AD, EH,lo feran, corr. 2, pr. 31, 11, Luego ¢
AD tendracon EH, la proporcion que £k
conAl. 2,Si Ekesaltitud mayor que AL *
tomefe EL igual con AT; y rirefe el plano
LM paralelo con EH.Y pues ABCD rie-
necon EHLM, laproporcion que EHGF
fuigual, pr. 7.5; AD bafiscon EH, la que
ABCD con EHLM f{u equialto, pr.12. 512
y kN bafis con L N, la que EH GF con
EHLM fuequiilto: kN tendracon LN, la
que AD<con Ek, Pero Ek tiene con EL, o
con Al fnigual,laque kN con LN, pr. 1.
6;queeslaque AD tienecon EH. 3.Silas
alcitudes Az, Ek, fon iguales;y AD tiene
con EH,laproporcion que Ek con Al: las

bafes
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‘Propof. 38. Tﬁ‘c'or.. 3;.'5-‘ |

S Ton plane, AB esvelfo actra, AT;
ydewn punto E, delvne, AB, f
iravna vefla perpendioular al otro, KA\:
AC; caeraenla rmusﬁm’m de en-
l‘rdlufmx. ) T
= yma EFen AD Por fi coe fuera dedla,
Yeomio El en I fiendo L F tirada perpendicu-

1L larala fecclon comun AD, fera reéia al
plano AB 4. 4. 11.y LE F, tendra.dos.an-
gulos rectos, EFY,E1F:que implica,pr.r7. 1.
B

|J

L]

5 3 g 2 | 1 /
Propof. 10. Theor. % Se

Qrechalafirdean:y; gt b N
Prifndy ABSDERser! SRR
pdmftlagrq'na,_)_ dwy N 3 ’
plo de, H1G, la bafis
rriangular de otre prif*
ma fu equialto, GHIK- X 2
L1 los prifmasfan iguales.

Complanfe fos prifmas en paralelepi-
pedos equialtos, AN, GQ. Y porqueel pa
~ ralelogramo GD), eselduplodeltriangulo -
GHI ,pr.34.1;y AC clduplode GHI :hyp.
AC ¢s igualcon GD. Luego losparalelos

» Pipe:
\

1 v
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.““
pipsdosAN, GQ, 1. 9 gp.,t i

fon iguales,pr-3r.” AR A :
11 Y iguales {us py K ED.F |
mitades , los prif- A s
masABCDEF, A B |
GHI kLM, G { <
:
ke

Ad maiorem Dci gloria

RN &
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